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ta a 
reddain, om- 
wv nia ſi imul COn- 
Jungo, que ad. 
unam eandemque rem fa- 
ciunt ; atque ided, 

CariTE I. Comple- 
Hor, que delinets rcfis, eſe 
ſecantibus,aut parallelis, ha- 
bet Enclides, 

Care. IT. Que de fin- 
galari, @* comparatis inter 
ſe triangulis , ab eodem de- 
mwnſtrata ſunt. 
| A232 AK 


Car, [1], Ee de circu- 
lo, ejuſque proprietatibus, 

Care, IV. De propore 
#ionibus, quas Euclides tri- 
angulis, aliiſque figuris ineſſe 
demonſirat 

Cae, V. Dequadratis 
&- reG argulis, que fiunt 4 
lizeis diverſmode ſects. 

Care. VI. De ſuperficie- 
bus planis. 

Cave. VII. Eft de corps» 
ribus, 

Dnibus demum Proble. 
mata ſuccedunt. 

Definitiones ſingulis ca- 
pitibus, ut ſunt neceſſarie, 
adjungs. 

Axiomata,quia perpauca, 
& fere ubique neceſſaria , 
0n ita in capita diſtribuo, 
Pett- 


Petitiones ffue poſtulata, 
contra ac fieri ſolet , hiſce 
n0n adjungo ſed Proble- 
matibus reſervo 5 quod illa, 
ſent; ſunt principiapraTica, 
tantums in DProblematibus 
locum habere putem : In 
Theorematibus enim non 
opus eſt el ſcientid, que 1:- 
neas ducat 5 angulos, circu- 
los, aut alias fignras effor- 
met ; ſed ſatis eſt, etian 
Euclide approbante, ea poſſe 
eff ormari, eaqune per intel- 
leum efformata ſupponere, 

Atque hee de ordine:que- 
ad demonſtirandi modum , 
hunc in multis unum eun- 
demque ſervo, eumque per- 
brevem : ne que ex ſe adeo 
difficilia non ſunt, multitu- 

Ag dine 


dine verborum CE litera- 
rum, intricentur 5 ideoque 
ne multis opus fit in citan- 
dis definitionibus ant pro- 
poſitionibus jam ante de- 
monſtratis, earum mnune- 
rum, ipſts capitibus non 1n- 
Ferrain}s. 


CAPUT PRIMUM. 
DE LINEIS RECTIS. 


DEFINITIONES, 


Unaum eſt, cujus pars 
nulla eſt. 
2 Linea,eſt longitu- 
do latitudinis expers. 
3, Linea recta eſt, 
quz inter duo punfta 
poſta eſt omnium 
breviſſima. 

4. Superficies eſt longitudo & latitudo 
profunditatis expers, 

5. Superficies plana eft,quz inter duas li- 
neas reCtas ſeſe ſecamtes poſita eſt omnium 
breviſſima, 

6. Angulus eſt, duarum linearum ſe mu- 
t10 tangentium, alterius ad alreram incli- 
natio; lineam autem ad aliam inclinari di- 
cimus, cujus pars una prz altera ad aliam 
!lineam accedit, 

7. Angulus rectilineus eſt, quem conti- 
nent linez retz ; curvi-lineus, quem cur- 
vz ; mixtus, quem refta & curya, &c, 

8. Angulus re&us eſt. quando linea refta 
inſiſtens lines reAz, facit utrimque angu- 
los zquales, 

9. Obruſus eſt, qui major eſt reto, 

Io. Acatus yero, qui minor eit refto, 

11, Parallelz linez ſunt, quz non incli- 
nagtur ad [ec mu:uo, 

As AX1Q. 


».J 


De lineis reds, 


AXIOMATA. 


:, Ty Vabus lineis non eſt ſegmentum five 

pars aliqua utrique communis. Inter 

20 puntta non covſiftunt plures linee 1e- 

Az ; nec inter duas lineas plures ſuperficies 
aut anguli plani, niſi coincidant, 

2, Ornnes anguli recti ſunt invicem z- 
quales, 

3. Duz linez non inclinantur ad fe mi- 
two; quando eatum una non magis quam 
altera verſus eandem partem inclinatur ad 
aliquam tertiam, Oicuts duo homines, nun- 
Juam aſſequentur ſeſe mutu9, quands eorun 
$1111, 101 mags celeriter quam alter, per ean- 
tem viam currit ad eundem termununs. 

4. Quz fibi mutuo ſuperimpoſita con- 
graunt,funr xqualia, Er vice verſa, Linee,& 
ex hiſce compoſiti angult,qui zquales ſunr, 
congruent, fi hxc ita ſibi mutuo imponane 
tur, ut eorum extremum unum, alterius 
extremo reſpondeat, 

5, Totum eſt majus ſua parte, & zquale 
Omnibus ſuis partibus ſimul ſumptis, 

6. Quz eidem ſunt zqualia,inter ſe ſunt 
xqualia, 

7. Quz ſunt c3iſdem, ant zqualium dis. 
midia 24 dupla; ſunt fibi invicem zqualiz, 

$, Si zqualibus addantur, aut auferantur 
*Xqualia, manent zqualia, 

$. Si inxqualibus addantur aut auferan- 
tur zqualia, manent inzquatlia, 


$,I, DT, 


De lineis reclis. 


S., I. 
DE LINEIS 
SESE SECANTIBUS. 


THEOREMA I. 
D110s angules, aut retios, aut duobus PROPO- 
reftis equales, fieri a duabus lineis Iclinis 
reflis quarim ina alteri infiſitt 43, 


I reta A B conſtiterit ſuper reftam C D 

D:ico angulos CBA, & AB D, #qua- 

les efle duobus reQis: fi enum hi arguli non 

ſunt rei; ſintretiEBC,&EB DD; ſed 

his equales ſunt anguli hi tres EBC, & 
EBA, & ABD4; & his tribus zquales # Ax. 53 

{unt anguli A B C,& A B D, utpote partes 
rotius b: ergo & hi xquales ſunt duobus 6 Ax.s, 
reis c, quod erat demonſtrandum. - e Ax.6, 


THMEOREMA Il. 
Lineam reftam illami{ſe,que cum Alte. PoEl%. 
14 mn(ilente, facit angulos duos at 
rettos, aut duobus reftis equalcs. 


I inlineam AB inciderit altera CD, 
fececitque duos angulos C D A, & 
CD B, zquales duobus reftis,: Dico li- 
ream A D Beſle retam : ſi enim illa reta 
non fir, fir reta A DF, erunt ergo anguli 
ADC, & CDE xzquales dvobus reftis d, 4 Th.:. 
ſed & apguli ADC, &C DB ſunt zqua- 
les duobus reftis,ex hypotheſ1; ergo hi duo 
anguliA-DC, &C D B ſimul ſurpti ſunt 
xquales auobus angulis {:nul. frmp:is 
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ve b Fe P26 WEE iP 


F* 
I enema —_—_—_— - 


4 


» AX.s, 


b Ax.3, 


De lineis redis; 


ADC, & C DE a: ergo ablato commun!1 
AD C, remanet C DB, zqualis ip CDE 
b, atque fic erir pars zqualis toti, quod eſt 


cAx.s, impoſſibile c, ergo linea ADE non eſt re- 


Aa,ergo A D B quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA ITN. 


P.E.s., Angulos bi mutuo ad verticem 9pp8- 


4[.1. 


e Ax,2, 


fAr,b, 


rT.F.18, 


fitos equales eſſe. 


I rex duz A B, CD, ſe mutuo ſecuerin+ 
in E, Dico Angulos AEC,& DEB qui 
fibi ad verticem opponuntur, inter ſe eſſe 
zquales: quia anguli AEC,& CE Blunt 
zquales duobus refis 4d, fimiliter anguli 
reti ſunt zquales inter ſe e,ergo hi duo an- 
guli ſimul ſumptiAEC,&CEB, ſunt z- 
quales angulis CE B, & BE D fimul ſum- 
ptis f, ablato ergo communi BE C, rema- 
nent anguli CEA, & BED inter ſe zqua- 
ies, quod erat demonſirandum. 


S. II. 


DE 
LINEIS PARALLELIS, 


THEOREMA IV. 
Parallelas eas cfſe lineas,que cum lined 
incidente faciunt angulum externum, 
znterno ex oppoſito equalem. 


Sl fuerint anguli,A BC inteznus, & DCE 
externus & oppoſitus, inter ſe zquales, 
Dis 


-— PP G2 


De lineis re(ts. 


Dico- Parallelas efle lineas AG, & DF: 

quia enim, ex hypotheſi anguli ABC, & 

D C E ſunt zquales, non inclinabitur A B 
magis,quam linea DC ad lineamB C g,er-£ Def.s, 
co per Axioma 3.linezx A B & D C non in» 
clinabuntur ad ſe mutuo, ergo per Defini+ 

tionem 11. ecunt parallelz hz linex, quod 

erat demonſtrandum, 


THEOREMA YV. 
Parallelas eas efſe lineas,que cum linea 
ixucideate faciunt duos angulos in- 
rternos, 4lternatim oppoſitos, equales 
intcy (6, 


P.E.27; 


t angulus ABC fibi alternoB CF fue- 
rit xqualis. Dico parallelas efle lineas 
AG,DF: quia angulus B CF uptote ad 
verticem zqualis eſt angulo DCE a, ergo 4Th.z. 
anzulus D C E externus,zqualis eſt interno 
& oppoſito A BCb, ergo parallelz ſunt li- 6 Ax.6, 
xex A G, D F c;quod erat demonſtrandum. © Theo 


THEOREMA VI. 
P arallelas eas eſſe lineas,que cum linea P.Eab, 
incidente factunt duos angulss inter- 
nos ad candem pertem oppoſrtos, &« 
quales duobus angulis veftis. 


QI duo anguli interni ABC, & DCB. 
fuerint duobus re&is zquales, Dico pas 
rallelas eſſe lineas A G, & D F : quia angus» 
las D CE, DC B ſunt aquales duobus re- | 
Ris 4, ſed & anguli DCB, & ABC ſunt dTk.1, 
zquales duobus retis ex hypotheſi; && om- 
©6cs 


De lineis redis. 


eAX,2, nes duo rei ſunt xquales inter ſe e, ergo 

hi duo anguli, ECD, D CB ſunt zquales 
FAx.%, duobus angulis i> C B,C B AF, ablato ergo 
communi D C B, remanet angulus DCE 
externus zqualis interno & oppolito ABC, 
ideoqueg, paralielz etunt linexz A G, & 
DF; quod erat demonſtrandum, 


£Th.4, 


THEOREMA VII. 
P.E.30. Parallelis inter ſe cas eofſe lineas, Que 
parallele ſunt ad unam tertiam. 


gJnc A B.C D parallelz ad unam tertiam 

E F.Dsco has lincas AB,& CD paralle- 

las quoque eſſe inter ſe : quoniam enim hz 

ex hypotheſ} {unt parallelz ad E F,ideo non 

#Þef.12, inclinanturad E F 4; ergo nec ad hanc ma- 

gis inclinabitur A B quam C D,ſfed quando 

duarum lincarum una non magis inclina- 

tur, quam altera ad unam tertiam, tum illz 

5 AX.3- non inclinantur ad fe mutuo 6, ergo A B & 

C D non inclinantur ad ſe mutuo, ergo & 

&f.12, inter ſe parallelz ſunt c, quod erat demon- 
ſtrandum, 


THEOREMA VIII, 
P.E.29. Anzlilum exiernum, enterno & oppoſito 
&jualem eſſe quando lines ſunt paral- 
lele in quas alia rea linea incidit, 


G! fuerint parallelz linexz AG, DF. Dico 
angulum externum DCE, & internum 
& oppolitum A B C inter ſe zquales efle : 
f entm.zquales non int ; fit angulus LBC 
#qualis-cum augulo D C E, erit ergo — 


De lineis re(fis. 


LR parallela ad lineam DCd; ſed & ex d Th, 


\uppotitione eſt linea A B parallela ad ean- 
dem lincam DC, ergo linea AB, &LB 


ſunt parallelz ad ſe mutuoe; cum .tamen e Th,7, 


ſeſe mutuo ſecent in B, ſive quod idem eſt 
inclnentur ad ſe mutuo ; quod eſt contra 


Detinitionem parallelarum Ff, ergo linea Def,r 1, 


AB& DC factunt angulos, externum & 
inernum oppotitum , xquales , quod erat 
demonſtrandum. 


THEOREMA I% 


Angulos alternos equales eſſe, quando FE: 29. 


lines ſunt parallele , in quas alia 

refta linea incidet, 

| parallelz fuerint linezx A G, D'F. Dico 

angulum AB C zqualem efſe angulo al - 
terco B C F,quia angulus B C Feſt zxqualis 


2nguio D CE 4, fed hic eſt xqualis angulo 4 Th, 2. 
ABC b,crgo & hic angulo alterno B C Fc, bTh.s. 


quod erat demonſtrandum. 


THEOR EMA X%. 


Aagnios duos internos aquales eſſe RF 29. 


duobus reltis, quando lines )unt pa- 
tallele, in quas alia refta linea in- 
dit. 
g para'lelz fuerint linex. Dico angulos 
duos intecnos,& oppoſitos AB C,DCB 
equales cfle duobus reftis, | quiaduo anguli 
DCE, & D CB ſunt 2quales duobus re. 


Aisd, ſed angulo D C E eſt zqualis angu- 4-Th. 1 
lus ABCe, ergo angulus ABC, & D CB eTh.8. 
ſunt #quales duobys retis f, quod erat f AX+6- 


demonſrandumo | 
C A. 


CAPUT II, 


DE 
IRIANGULIS. 


DEFINITIONES. 


12.,Y7Igura eſt ſpatium, quod aliquo vel 
aliquibus terminis clauditur, 
13, Figura trilatera, five triangulum eft, 
quod tribus lineis continetur. 
14, Triangulum zquilaterum, five iſo- 
pleurum eſt, quod habet tria Jatera zqualia, 
15,1ſoſceles ſive xquicrurum eft trtanguu 
lum, quod duo habet latera zqualia. 
16, Scalenum triangulum eft,quod nulla 
haber latera zqualia, 
17, Refangulum triangulum eſt, quod 
retum angulum habet. 
18, Amblygonium,quod obtuſum habet 
angulum, 
i9 Oxygonium, quod omnes angulos 
habet acutos, 
20, Parallelogrammum, eſt figura qua- 
drilatera, cujus bina oppoſita latera ſunt 
parallela, 


£.1,DE 


Y 
Ip L, 


DE TRIANGULO 
SINGULARIT. 


THEOREMA XI. 
Angulum externum in triangulo &qua-?.F,32. 
lens eſſe duoous internis & opp0fatts. 


Cl in triangulo A B C producatur latus 
eſt, aliquod C A in D. Dico angulum exter- 
cum D AB zqualem efſe duobus internis 
ſo- & oppoſitis AB C,& B C A:duta fit enim 
lia, ex A,ipſi BC parallela, erit angulus E AD 
71g excernus, interno & oppolito B C A xqua- 
lis 4, fimiliter erit angulus E A B,angulo al- 4 Th.t, 
11a terno ABC xqualis 6, ergo totus D A B, 6 Th,g. 
erit angulo B & C zqualis ; quod erat de- 


10d monſtrandum, | 

bet THEOREMA XII. 

Omnes tres angulos triangality equales px." 
_ eſſe duobus reftis. 


Ua- | triangulo quocunque A BC, Dries 
omnes tres anzulos ſimul ſumpros eſſe 
xquales duobus angulis retis; Sunt enim 
anguli B & C zquales angulo externo 
BADe,& angulus B AC fibi ipi zqualis c Th, 13, 
elt;Sunt ergo tres anguli, in hoc triangulo, 
)E @quales duobus angulis DAB, & BAC 
ſed hi ſunt zquales duobus refs 4, ergo © Thx, 
tres anguli in triangulo ſunt zquales duo- 
bus retis e, quod erat demonſtrandum., ecAxs,' 
THE 0- 


iO 


Ft, *O, 


9 Def 3. 


b Ax.4, 


£ Axs5, 


4Ax,c, 


De 1rianguiis 


THEOREMAMXIIL 
Du0 latera ſemper in iriangulo majors 
eſſe relſquo. 


N omni triangulo A B C, Dico duo late- 

ra A B, B« majora efle tertio A C : qui: 
AC eſt linea rea ex hypotheſi, ideoque 
omnium brevifſima 4, quz ex punto A a 
C duci poſſunt : ergo brevior lineis AB, 
& BC, quzex punto A ad punftum C 
perveniunt, quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA XIV. 
In !riangulo duo latera aqualia efſe,qui 
equalcs angulos (ubrendunt 


I in triangulo angulus A B C fit zquali 
g angulo A DB, Dice & oppoeſita later 
A B, A C inter ſe efſe zqualia ; ſupponatu 
enim totum triangulum invetti, ita ut an- 
gulus qui prius,exiſtebat in C, jam angulo 
B reſpondeat; congruet itaque angulu 
AC2YZ, anrgulo A BC6, item linea B C {1b 
ipſ, item latus B A lateri A C, fi enim pol 
ſibile fir, non congruat hoc ; ſed hujus ex 
rremum cadat infra A, vel ſupra'A, ſcilice 
in D,crgo & reliquum trianguli latus cade 
in DC, ergo angulus D CB erit majo 
quam A C Bc, ergo'non zqualis, quemad 
modum ſupponebatur,non cadet ergo linei 
inD 3 ſed timilitec demonſtrati poteſt vet 
ticem trianguli fic inverſi non caſurum in 
fra Ain punctum F, ergo nuſquam cade 
niſtin A ergo erit Zqualis& A B, & AC 
quod erat demonſtrandum, 

THeo 


[ 


Aedilineis, ro) 


THEOREMA XY, 
Duos angulos equales eſſe, qui ab &01& P.7 5, 
libus laieribus ſubtenduntur. 


LY in uno triangulo duo latera fuerint x- 

qualia A B,A C, Dico angulos hiſce op- 
poſiios ABC, & ACBeſle zxquales: tt 
enim poſlibile ſit, fit avgulus aliquis A B C 
major angulo A C B, quare demittatur B A 
in D, ita ut angulus D BC fit xqualis an- 
gulo ECB: eritergointrianguloBEC, 
latus B E zquale lateri EC a,ſed limiliter ex 4 Th,t4. 
hypothett B D, five BA eft zqualis ipſi 
AC, ablatis ergo zqualibus, reſtat E D #- 
qualis ipfi EA 6, Sedrurſus in triangulo b Ax F$. 
AEBduolateraAFE,EB ſunt majora ter- 
tioBAſiveDBc: (hrzc enim ex hypo- © Th.1z, 
theſi ſunr equalia ) ablato ergo communi 
BEreſtant E A, ED inzqualiad, cum ta- 4 Ax.9, 
men jam ante hzc oftenſa fint zqualia 
quod eſt ab{urdum,unum reſpeftu ejuidem 
zquale & inzquale effe : ergo anguli late- 
ribus zqualibus oppoſiti ſunt #quales,quod 
erat demonſtrandum, 


 THEOREMA XVL 
Majorem angulum in tyiangulo ſemper P.E.to. 
a majors latere ſubtendi. 


I: omni triangulo ABC DODico majus la- 
tus AB ſubtendere majorem aungulum : 
{1 enim fieri poſſic fit primo angulus C qui 
2 majorilatere ſubtenditur xqualis angulo 
ABC, erit ergo & latus A B zqualelateri 
A Ce, quod eſt contra hypothelin ; fit ergo eTh,r 4. 
lecundo 


« Th 24, 


b Ax.9, 


c Ax 9, 


P.E. 19, 


dThi5, 


:This, 
f Ax. g. 


De triangnlis 


ſecundo angulus C minor ipſo anguis 
ABC: quare inflexa fit B AinD, ita ut 
angulus CB D zqualis ſit angulo ECB; 
eriterg0 BE zqualis ip E C a, ablatis er- 
goOBEeXBD; & EC exAC remanet 
E D majus, quam E Ab, ſed contra A E & 
E B ſunt majora, quam BA five B D;abla- 
t9 ergo communi B E remanet A E majus 
quam E Dc, quod antea minus efle olten- 
ſum eſt, quod eſt abſurdum; ergo majus la- 
tus majorem angulum ſubtendit, quod erat 
demonſtrandum. - 


THEOKEMA XNVILT. 
Majus latus majort angilo 8ppoat, 


N-triangulo A BE, Dico majorem angur 

lum BCA 3 majorilatere B A ſubtendl' 

fi enim poſſibile fit, fir latus A C,quod ſuo- 

rendit angulum minorem C B A, xquale: 

ergo erit-angulus A B C zqualis angulo 
AC B 4, quod eſt contra hypotheſin, 

Sit ergo ſecundo, ſi fieri poſſir, latus AC 
quod ſubtendit angulum A B C majus - in- 
fiexum ſit igitur hoc latus in D, quouſque 
D CB angulus fit zqualis ipſi CBE, ei 
ob zqualitatem angulorym E C zqualis, 
iph E Be, ergo reliquum DE erit majus 
quam E AF, & rurſus quia A E, E C ſunt 
majora quam A C, id eſt, C D; ablato com- 
muniE C, erit A E majus quam E D, quod 
tamen ante minus efle oſtenſurn fuir; ergo 
major angulus BCA non ab xquali, aut 


mineri ; ied i majori latere B A ſubtendi- 


tur, quod erat demonſtrandum, 


$ 11. DE- 


Redilineas, 
& LIh. 


DE DUOBUS 


TRIANGULIS COMP ARATIS 
INTER SE, 


T HEOREMA XVIILT. 
Angulos omnes equales eſſe in duobus p xx 
t11angulss,quands in bis omnsa late- 
ra, (ingula ſingults ſunt equalia. 


I tyerint duo triangula ABC& DEF, 
quz habeant omnia latera,ſingulaſingu- 
jis xqualia, Dico & hc habere angulos 
xquales, qui zqualibus lineis cofttinentur? 
1Mponatut enimDFipſiAC, ita ut con» 
gruant 4, cader yertex triangult E in pun- a Ax.4 
&um B, fi enim ſecus fieri poſlit, cadat il- 
leprimO inlatusBCinG; erit ergo latus 
G C zqualelateri C B ex hypoth. pars tot!, 
quod eſt abſurdum 6, ergo non cadet vertex bAx,; 
triangult in latus B C. | 

Cadat 2, fi fieri poſlic vertex' alterius 
fri20guli in H; erunt ergo A B, B G majo- 
7a quam AG c,ergo addiro communi G C, c Th. 13 
exunt d, AB, B C majora quam A G,G C, dAx,8$ 
ſed ſimiliter AG, GC ſunt majora quam 
AH,HC;ergoetiam A B, B C ſunt majo- 
12quam AH,HCidettED, EF quodeſt 
contra hypotheſin. 

\Cadat 3, fi fieri pofſir vertex alterius 
tllanguli in L, erunt linez G B, G A majo- 
55 quam A BideR A L, ablato ergo com- 

MUN? 


14 


e AX 4, 


GAX,4» 


P.E.4. 


o Ax44, 
« AX.4, 


dAx.r. 
e AX.4, 


De triangulis 


muni A G remanet 3 G major,quam GL e, 
1gilus G L& GC ſunt majores I. C,1d ef 
BC: ablato ergo communi G C remanet 
G L major quam G B; quz ramen minor 
jam ante oftenſa eft ; ergo punftum E 
alte:ius trianguli neceſſariz cadet in B, 
ideoque linea E D, & EF congruet cum 
AB&BCsa, omneſque anguli- ergo et 
erunt zquales, qui zqualibus lineis conti- 
nentuc, quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA XIX. 

In duobus triangults, omnia efſe aqua- 
lia, quando mhiſce equalia ſunt du 
latera, & un anguiuts » quem hec 
latera"continent. 


It angulus A zqualis angulo B, & latera 
ipſos angulos continentia zqualia ; Di- 

co & baſin DC, & E F zquales eſſe; 
itemque angulos, qui ad utramque baſin 
ſunt : ſupponatur enim imponi angulus A, 
angulo B.ilie cum hoc,quia zqualis eft,uti- 
que congruet 6b: item candema ob cauſam 
congruet linea A D cum BE, & linea AC, 
cum BF<c; ergo & baſis DC cum baſiEF 
congruet, inter duo enim punCta non con- 
fiftunt duz linez reQtz , niſi coincidant 4; 
ergo & congruent, & erunt xquales e,qued 
erat primo loco demonſtrandum, Deinde fi 
linez omnes coincidanc, & congruant, uti- 
que & anguli coincident quos hz lines 
continent 3 ſcilicet angulus D cum angulo 


K & angulus C cum arguleF ; quia inter 
eaſdem 


Q. Oo > 


RedFilimeis, 


eaſdem lineas duo anguli plani nom confi 


5 


ftuac, niſi coincidant F; ergo & congruent, f Ax, 1, 
& erunt zquales g : quod erat ſecundo locog Ax 4, 


demonſtranduin, 


THEOREMA, XX. 

Angulum unum eſſe majorem in uns 

triangulo, quando in boc unum laths 

majus oft, quamin aite-0 
QI latera AB, AC fuerint xqualia ipſis 

E D, D F, fueritque latus B C majus, 
quam EF, Dice angulum A efſe majorem 
angulo E D F: ſieaim poſſibile fit, non fir 
hic angulus major ; ſed ſit uterque zqualis, 
ergo erit latus B C,zquale lateri EF 4: ſed 
hoc eſt contra hypotkeſin, ergo angulus 
E D F non erit Zqualis angulo A,quod erat 
primo demonſtrandum. Sit ergo 2, fi fieri 
poſſir, angulus E DF, qui a minori latere 
ſubtenditur, major : proind-que fi angulus 
B A C fuperimponatur anguloED F, ita ut 
tinea A C linez D F reſpordeat, cadet latus 
ABinlineamDG, quia eigo latera D H, 
HE ſunt majora,quam DE, ideſt, D G 8, 
ablat@ ergo communi D H remanet E H, 
majus quam H G, rurſus G H,H F ſunt ma» 
jora quam G F, ergo multo majora, quam 
E F (quiaGF, five BC ſupponitur major 
quamEF) ablato ergo communi A F, re- 
manet H GC majus quam H Ec, quod ante 
reſpeu ejuſdem minus oftenſum eſt eſſe, 
quod eſt abſardum, ergo angulus ED F nes 
que major, neque £qualis : ſed minor eft, 


= angulus A, quod eat demonſtrat» 


um, 
TRHEO- 


PoE,z Fo 


a Th.rg. 


b Th, $* 


cAxb, 


6 De triamgul;s | 


Latzs unum eſſe majus in triangiuls, 
quando in hoc unus axguius major eſt 
quam 12 alters, 


i 

k 

THEOREMA XXI. Dp 
£ 

} 


Gt angulus A major angulo D, & !xters 
BA.AC,& GD, DF angulum utrum- 
que continentia zqualia: *Dico larus B C 
eſſe majus, quam GF:; fin minus; 
G F majus iplo B C,ergo & angulus D ma- 
# Th,20, jor erit angulo A «, quod eſt contra hypo: 
theſin, Sit ergo, fi fieri poffir, latus GF x- C 
quale lateri BC: erunt ergo anguli D, & A 
+ Th.13: zquales b, quod eſt fimiliter contra hypo- 
theſin : ergo latus BC majus eſt, quan 
G F, quod erat demonſiragdum. 


Nm © cc my a 


THEOREMA XXII. & 

P.F.if, Oars angulos, or lateva in dxobus iti: re 
angulss equalia eſſe, quando in his tu 

unum latus,or duo anguls huic lateri 


ACC: / L un 
edjacentes equales ſunt = 
gl duo triangula unum latus A CDF & lin 
duos angulos noto lateri adjacentes AF ©"! 


D.fimiliterq;C,&GFD zquales habueriat* -; 
Dico habere & reliqua latera, & anguls 0 
: 2quales.Imponi eaim ſupponatur A C, iph H., 
5AX.4, DF,hec congruent, quia zqualia c: ſimilr 
ter & angulus A, congruet angulo D,& att 5 
4 Ax,4, gulus C angulo GFD d: igitur & punttum Bs 
B puntoG : fin minus;cadat hoc, fi er a 


poflit, ſupra ve! infra in puntum E, " 
ca 


Rediliners. 


cadet & reliquum latus B C,quod hoc puns 

&o cerminatur in linecam E F, ergo extia 
lincam G EF, ergo angulus E FD, ideft, C, 
maidr erit angulo G F D e, quod eſt contra « Ax. 5. 
hypotheſia, Similirer oftendetur minoc,(i 
cadere dicatur yertex B infra punttum G 1m 
punctum H. Quare nuſquam cadere poteſt 
vecrex hic B,nifi in punftum G,ergo omnia 

latera coincident,itimque anguli f,ergo & f At-r, 
coagruent,& erunt zquales g,quod erat de- £ A.3, 
monftrandum, 


THEOREMA XXIIHT, 

Omnes angulos,es latera in duobus tri- FE 25, 
angulis equalia eſſe , quand in his 
unumlatys,or dus anguli buic laters 
ambo not adjacentes, aqualia ſunt. 


I in triangulis ABC, & DEF fuerit 

latus A B zquale lareri D E;& angulusA 
& D, item C& DFE zquales: Dico & 
reliqua latera zqualia efle ; ſuperimpoſi- 
rum fir ehim'A Bipſi DE, & angulus A 
angulo D, hzc quia zqualia ſunt, congru- 
unt 4,crgo & latus reliquum B C cum ipſo « Ax. 4, 
latere E F ; fin minus, cadet citra yel ultra 
linecam E F : cadat ergo,ſi fieri poſſit,in G, 
erit angulus D G E zqualis angulo D F Eb, 6 Ex hyp, 
externus interno , quod eſt contra Th. 11, 
idemque accider; fi cadere perkibeantur in 
H,ergo nuſquam cadet niſi in F,ergo,trian- 
gulum A BC totum coincidet cum trian- 
gulo DE Fc,ergo & congruet, & illi in «Ar. r. 
omnibus zquale eritd, quog erat demons» 4 Ax.4, 
ſtrandum, 

B THE 0+. 


_ 
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wn 
C 


a A .4- 


De trianenlis. 


TnrOkrmA XXIV. 
Omncs anynlss, or latera in auobus 
triangiulis eſſe equalia, quaudo in * 
his duo alia latera , & horum uni 
0)poſitus angrlus, + ali anguli 
ejuſdem ſpecter ſunt. 


5 duo triangula A B C, F D E habuerint 
.\u0 latera B A,A C & DE, FE zqualia & 
angulum B angulo D:inſuper fi angulus C, 
& DF fuerint eiuſdem ſpeciei,id eft, ambo 
\1r;r obruſ1, vel recti, vel acuti s Dico & re- 
1:qua equalia eſſe: ſupponatur enim impc- 
nilatus A «: lateri D F,& angulus B angulo 
D: hec quia zqualia ex hypotheſi, utique 
congruent 4, coincidet ergo latus BCin 
latus D E,& punftumC cadet in punftum 
E ; fin minus cadat illudin G, ergo rell 
quum latus A C cadet in F G, quia vero et 
bypotheſi A C, & FE ſunt zqualia, erunt 
quoque zqualia F G,& F E,ergo & anguli 
G&FEG6b; ledex hypotheſi angulus 6G 
et obtutus vel retus, ergo & alter: ergoin 
triangulo reperientur duo anguli, qui fint 
ambo obtaki vel re&i;ergo tres anguli eiu{- 
dem trianguli erunt maiores duobus reftis 
q10d eſt contra demonſtrata c,fimilirer eif 
dem pojitis oſtendetur utrumque angulum 
G, & GEF non efle acutos : quia angulus 
DEF ex hypotheſi eſt xqualis anguloG, 
eryo & avguloG E Fd, ergo linea FE 
cidens in lincam D G facir utrimque duos 
angulos acutos, id eſt, minores duobus te: 
&1s, quod eſt contra demonſtra'a e, ergo 
puntum C nuſquam cadet-aiſi in E, ideo- 
que 


Redilineis, I9 


que omnia congruent & erunt xqualia /, fA.4. 


e quod erat demonſtrandum, 

8 THEOREMA XXV. 

14 eFJualiacſſe triangula, que ſunt ſuper £5? 
X eadem baſt inter eaſdemparallel.rs, 


I inter parallelas A B, C D fnerint duo 


nt triangula CAE, & CBE ſuper exadem 

& baſiT E, Dics duo hac triangula xqualia 

C, eſle duRa fit enimEF, & BD paralle/a 

= ad CA, erit triangulum CAE xquale 

uy triangulo AFE g,quia linca A E eft com- , Th, xz, 
Os munis & anguli CAE, & CEA ſum x» 

lo - quales angulis FEA&EAFb: fimiliter þTh.8. 
ue ob eandem rationein triangulum EB Þ eſt 

in xquale triangulo EF R,ergo duo triangula 

im CAE, & EB D efficiunt dimidium totius 

lis parallelogrammi CA B D,ergo triangulum 

et C BD five ; pn idem eſt rriangulum CBE 

1nt & E BD eſt zquale triangulis EBD, & 

ul CAE, ergoablato communi triangulo « Ax 7. 
6 E B D remanet triangulum CBE xzquale 

os triangulo C AE b, quod erat demonſtran- 5 Ax.v+ 
(int dum. 

uf- 

tis THEOREMA XXVI 

eil- Paralelas eſſe lineas, inter quas ſuper P.E. 23. 
” eadem baſt exiſtunt triangula equalia, 

11s 

G QT duo triangula AEC,& CBE fuerint 

, une Xqualia,& ſuper eadem baſi, Dico & li- 

lu0s neam AB linex CE efſle parallelam , fi 

5 (+ enim non fit, fit ilfa AF,& producatur CB, 

1g0 donec concurrat cum illa in F,erit triangue 

Jeo* B y 


lum 


8 i. 


$'z'h. 22, 


6 Ti. 19, 


4T},.t fs 


[f AL of 


De trianeulis 


lum AEC zquale ipli CFEc, ſed huic 
xqua'e eſt etiam triangulum CBE (ex 
hyp.) ergo triangulum CBE eſt zquale 
EFCd, pars toti qnod eſt contra Ax, 5, 
e'g0 non linea A F ſed linea A Beſt paral. 
lela ad C E,quod erat demonſtrandum, 


THEOKEMA XXVII. 
JE1talia eſſe triangula, que ſunt ſuper 
«7 4alt baſs inter eaſdem parallelas, 


Nrer parallelas A B, CD ſint duo trian- 
gu!a C AE & D HG, quorum bales CE 
& D G fint zquales, Dico etiam triangula 
inter fe zqualia efſe,Duci enim ſupponatur 
C B parallela ad D H.item linea B D : quia 
ergo duo triangula B C D,& BH D habent 
larus unum ſcilicet BD commune & angu- 
los ad bafin zquales, angulum ſcilicet H 
B D xqualem fibi alterno'D B C, item an- 
culumB DH fitialterno DBC a, erunt 
in hiſce triangulis omnia xqualia b,ergo & 
linca C B ipſi DH, ergo etiam triangulum 
C B E,eſt zquale triaggulo HD Gc, Sunt 
enim 1n hiſce triangulis duo latera & ane 
gulus hiſce contentus,zqualia;latus nempe 
13G & CEex hypothefi; latus vero CB 
? DH ut jam probatum eſt ; & angulus 
BCE, & RDG.ex conſtcutione; crgo 
r:1angulum D H G, ut jam dixi,eft zquale 
rriavgulo EBC,& hoc eft zquale triangulo 
EACa, ergo triangulum DHG eidem 
E AC xquale eſt £,quod erat demonſiran- 
dum, 

THE- 


- _ — LES Ne _—_ ww” oS » we — ry = 


ReUliilnels. <A 


THEOREMA XXVIII, 
Parallelas eſſe lineas, inter quas ſuſtrVF,;o, 

equali baſi exiſiunt triangula aqui- 

la. 


"Int duo triangula CAE,& CHG xq13- 
lia,habeantque in eadem linea C G baics 
CE,D G xquales : Drico lineam AH quuz 
eorum vertices connectit ad Jlineam CG 
parallelam eſſe , fi enim illa parailcla : on 
fir,fit parallela,ſi fieri poſſi, A L ; ecit ergo 
triangulum DLG zquale triangulo CAE ff Th.1s, 
ſed eidem ex hypotheſi zquale eft triangu- 
lum DHG ; ergo triangulum DHG zquale 
eſt 1riangulo DL G g pars toti , quod eſt Ax 6 
abſurdum ; non ergo linea A L,ſed A Heſt 
paralielaad C G, quod erat demonii:an- 


dum. 
S&, ITN. 


APPENDIX, 
DE 
PARALLELOGRAMMY. 


THEOREMA XXIXN, 
Parallel gr ammum per diametrum di- Þ, E. 14, 
vidi bifariam, & oppoſta latera 
habere equalia, 
[r parallelogrammi diameter AC, Di » 
criangulum A BC xquale efle rtiang: 19 
ADC: qua enim oppolita latera ſunr 
parallela a,crit angulus A C B xqualis an. «Ucf. 13 
guloalterno A CB b, item angulus C A D 5 Tt.g. 
B 3 xqualis 


22 


e Th.12, 


P.E.35.35. 


De triangulis, 


xq-:1a!is Hbi alterno ACB,& latus ACE, 
comm::ne, ergo triangulum urum alert 
xqualc elit. & latus A Blateri 2 C, & latus 
BC lateii ADc, quoderat demonſtrane 
Cu Ns 


THEOREMA XXX. 
A jualtaeſſe parallelogramma [une as 
dem aut aquali baſt,e+ inier eaſdem 
paralltlas. 


Cint duo parallelogramma ABCD, & 
"BEFFC ſuper quali, aut eadem baſi, & 
in'er ealdem parallelas, Dico hxc xqualia 
eN ; quia eorum dimidia ſunt triangula 
ABC&EBEB*:d« ied hxc ſunt aqualia «, 
ergo & xqualia ſunt parallelogramma,quz 
ſ1nt eorum duplicia f', quod crat demon» 
firandum, 


CAPUT. 11IL. 


DE 
C4ikCWL MX 


DEFINITIONES. 


2 Irculus eſt figura plana ſub 119 

linea comprehenſa , quz per'p ba 
ria appellatur , ad quam ab uno pu''c.9 
earum , que 1ntra tiguram ſunt poi, 


cadentes reftz livex omnes ſunt inter le 
xquales ; atque hoc punAum centrum di» 
citur. 

23. Diameter circuli eſt reta quzdam 
linea per centrum duQta ex utraque parte 
in circuli peripheria terminata, quz Cu Ccu- 
lum bifariam dividir, 

23. Semicicculus eſt figura,qux contine- 
tur ſub diametro,& (emi-peripheria, 

24. Segmentum circuli eſt figura ſub 
rea linea, & parte aliqua peripheriz con- 
tenta, 

25, Xquales circuli ſunt,quorum diame- 
:ri, ſeu {emidiametri inter ſe ſunt xquales, 

25,Cicculi ſeſe mury9 tangere dicuntur, 
qui, cum {ele tangant tantum, non ſecanr, 

27. Reftalinea tangere circulum dicitur, 
quz,cum circulum rangat,produfta tamen 
circulum non ſecat. 

28, Angulus in _peripkeria circuli termi» 
natus, inſiſtere dicitur il! parti periphe:ix, 
que illum angu'yum ſubrendir, 

B 4 29, Alt.- 


to 
v9 


{ 
4 


NOR CPE 


2 4. De carculs. 


29, Angulus fegmenti eſt 1s,qui ex peri. 
pheriz parte, & linea recta eangem ſecante 
COMmponiur, 

30,1n !egment gicitur eſſe arc lus, qui 
ti: alineis, qu ex aNgulis ftegment i: all. 

. quo pants ezuſdem ſegment convertunt, 
31, Angulus contingeariz eſt ijle, qui fir 
« l1nea cecta five Curra, tangente, & Circull 
c:rcumferentia. 

32. Setor cucuit eſt figura , quz fir 3 
duabus circuli ſemidiametris , & aliqua 
peripheciz parts,angulum eundem [ubten- 
dcnic, * 

23. In circulo xqualirer diſtare I centro 

rex liuex dicuntur, cum perpendiculares, 
quz 2A centro in ipſas ducuntur, ſunt zqua- 


les, 
| S [. 
DE CENTRO CIRCULI. 


THEOREMA NXXXI. 
P.E. 5.1.3, Al angulos 1COFuS ſecart lineam ab 
alin/inea,que per cen'rum tranfiens 
banc bifariam dividit, 


Ql-in circulo ABC quzdam linea BD 
per centrum E extenia, aliam A C non 
per centrum excenſam bifariam in D ſecet: 
Dica angulos ADE & C DE eflereQos : 
conjunctum fit enim puntum A centro 
E,Omiliter & pun&um C : erunt trianguli 
ADE latera zqualia Jateribus rriangulo 
CDE; quiaD Eclit communis,& A Delt 
zqualis ipk C D,ex hypo:h. & A E ipſi CE 
| per 


De circulo. 25 


per defin.circuli;ergo & omnes anguli-ſunt 
xquales a,ergo utecque angulus ad D, ergo 4 Th.1s, 


ne uterque reQtus b , quod erat demonſtran- 6 Det.s. 
dum. 

$4] 
- THEOREMA XXXILI. 
It, Biſariam ſecari lineam, ſi hec ab alta P-E.3. 
fir per centrum tanſeunie ad angulos 
reffos ſecetnr, 

d 


I linea B D tranſeat per centrum,& uter- 


" que angulus ad D fit retuss Dico A D 
a jpti CD xqualem eſſe. Quia triangula ADE 
_ & CDE habent duo lateia, & unum angu- 


lum adjacentem zqualia;ſc.angulum ad D, 
5 &latersAE&DE lateribus CE&DE, 


wn ergo reliqua ſunt zqualia «, ergo & A D # Th.'4, 
ipti C D zquale erir, Quod erat demon- 
ſicandum,- 
THEOREMA X XXIIIT: 
T/lzm lineamtranſire per centrum, que 
th aliam non per centrum extenſam bi 
JT) fariam,vs ad angulos refios ſecat. 
[ rea A B,aliam C D non-percentrum 
D ex:en{am-ad angulos rettos, & bifariam 
n ſecets . Dico, tranfituram A B per centrum. 
t: $1 non, tranleat alia BE per centrum, ergo 
F angulus DBE eſt retus b, & ABD eſt 5T5; 2r. 
0 rectus ex hyp. ergo DBE & ABD fint 
li rquales c, pars roit , quod eſt abſurdum'd, c ax.2. * 
o ergo tranſibir A B per centrum , quod-erai © ** i" 
it demonſtrandum, 


| 
{ 


* 


De crrcenls. 


THEOREMA XXXIV. 
Centrum vecupart ab ilio puntto,a quo 
ii -— +-16 000g lineerf(le, quam 
d1e,d1cuntur aguales, 


I a punto A duce ſin? ad peripheriam 
etx AB, AC, AD inter le zquales, 
Dic9 punctum A eſſe centrum circuli : jun- 
Eta enim {int linets rectis panita B,C,D, & 
diviizx tant linez B C,C D bvifatiam in E & 
F habzbunt triangula ABE& ACE om- 
nia iatera zqualia: AB quidem ipſt AC, 
ex hyp.BEipt CE ex conftirutt, AEeſt 
communis uirique, ergo & omnes angulos 
habebunt zquales «ergo angulus u:erque 
ad Eeſt rectus, ergo in linea A E conſiftit 
centrum circulib; led ftimiliter probabitur 
nrerque angulus ad F rectus, &'in linea AF 
conliftere centrum ; cum ergo linex AF, 
A F,habeant centrum, habebunt illud in A, 
quod utiique commune eſt, ergo punttum 
A eſt centrum Circult z quod erat demon 
firandum, 


THEOREMA XKXXY. 

Duas [ziicas nn ſccare ſeſe mutus bifa: 

Tzam , que [er Circuli centrum ion 
tranſenat. 

I incirculo AB CD ſe mutuo ſecent 

in E duzx retz AC & BD non pet 

centrum exten! x,Dtco illas eſe non ſecare 

bifariam : a punto enim interſeftionis E 


o centrum F duta fulinea EF; fi itaque 
leic 


manet EF major, quamDFd: 


De circalo, 2 


e bifariam ſecare dicantur in E, erit an- 

gu'us CEF rectus c : fimiliier & angulus Tt. 
DEF per idem theor, ergo anguli C EF& 
D EF erunt inter le xquales d, pars tOti, 4 a« 2. 
cuod eſt abſurdum e,ergo linex AC &B D YT 
ro: ſecant ſe bifariam, quod erat demoa- 
firindam, 


THEOREMA NXXVI. 

Liararum, rue purntfo al/quo in Oren- OE. :2, 

[2-.-/ peripheriam ducuntur, maxi- 

mm eſſe ilam que per cent rim tan 

ſit, &x hric viciaiorem Temotzore - 
majorem eſſe. 


[ x punto A per centrum B dudta fic li- 
nea A BC ad peripheriam;deinde ductz 


ſint aliz non per c2ntrum,\c, AD & AE, 
Dico t. lineam A B Comr.ium efſe maxi- 


mam: quia A B, B D ſunt majores quam 


AD3a; ſediphiB Delt xqualis B C b, ergo «Tl The 134 


AB, B C ſunt majores quam A PD, 

Dico 2, lincam AD viciniorem centro 
majo:e! m eſſe quam A F. que eſt remotior. 
Si e:itm fieri poſſir, fit AD aut minor, aut 
xqualis: quiaergo A F, F E majores ſunt, 


quam AE c, erunt ettam hx majores eTh.r>, 
quam A D: ergo ablato communi A F, re- 


[i 


'ed rurſts d Ax.3, 
FF, F D\unr majores, quam BD, er1g0 


maiores G.5mBE{quiaB D & BE lunt 
aquales Ec er70 ablato COMMuni.ÞF re 7 [32; 


- 


} 


maier DF major, quam E EF, quo ante mi- 
ror efie oitendebatur, quod et ablirdiun), 


* linea A PC « ft maxima A&A D void 
C1ſt me 


s Th, 12, 


$ Th."r2, 


e&TH.13, 


De circulo, 


cinior centro major, quam A E, quod erat 
demonſtrandum, 


6. IL. 


DE PVNCTIS 
EXTRA CIRCULUN 


THEOKEMA XXXVIT, 

Linearum, que a puntto aliquo ext'a 
circulum ad peripheriam cavam aus 
euntur, maximam eſſe, que ptr cen- 
trum tranſit, buic viciatorem Tem 
tiore majorem eſſe. 


KY reta AB apunto A extra circulum 
polito per centrum dugta fit. Dice 1+ 
illam omnium eſſe maximam,quia A C & 
C D, ſive B C,ſunt majora quam A D 4. 
Dico 2, lineam A D, quz vicinior eft 
centro, majorem efſe quam A E, Si enim 
non fir, fit A D zqualis, aut minor, quam 
AE; erunt AF & EF majores, quam 
AE b,ergo & quam A Dzablata ergo com- 
muni AF, remanet E F major, quam DEF, 
Sed rurſus CF, DF ſunt majores, quam 
C Dcc, five C E,ergo ablato communi C F, 
remanet D-F major,quam EF,quo ante mi- 
nor efle oftendebatur, quod eſt abſurduw; 
ergo rea A Beſt maxima, & A D major 
4uam A E ; quod erat demor,ftrandum, 


THE 


| 


4. . * Rn. = ty wa, oc == 


De circulo. 2g 


”” THEOREMA XXXVIIIL. 

Linearumque i punfto aliquo extracire Pe ES, 
cult, ad peripberiam convexam dit» 
enntiur, minimam eſſe, que per cen- 
rum tranſit, & huic vicinorem 'e- 

2 motiore minoren eſſe. 


pI refta AB 3 punto A 2d conyexam 
peripheriam per centrum tranſiens dutta 
ſir, Dico 1, illam eſſe omnium breviſſ- 
_ mam,Dutta enim fit alia A.D non per cen- 
trum rranſiens, junique ſint punta D & 
I C,cmnt itique linex A D, C D majores, 
quamACs5s; ablatis ergo zqualibus B C « Th.13, 
& CD, remanet A B minor, quam A D 6, $Az.9« 
Mm & lic deczteris. 
_ Dico 2. lineam A D, utpote viciniorem 
& ipli A B, minorem efſe,quam A E, Si enim 
non fit, fir A D major, aut zqualis, quam 
ft AE. ProdutaergoCDinF, erunt CE, 
n E F majores, quam C F c, ablatis ergo =- «Th, . 
m qualibusCD& CE remanet D F minus, 
a quamE Fd, ſed rurſus A F, D F ſunt ma- 4 Az.9, 
=» jores, qudm AD, ex kypoth. ablato er- 
| go communi AF, remanet DF major, 
a quameF, quo ante minor efle oſtendeba- 
, tur, quod eſt abſurdum, Ergd refta AB eſt 
omnium breviſſima,A D vero minor,quam 
; AE; quod erat demonſtrandum. 


S$ ILITDE 


De carcals. 
C.31 bo 
SS CIRCULIS 
SESE TANGENTIEUS, 
ET SECANTIBUS. 
THEOREMA XXXILN 


P'E.u, Lincam eentra tonnedentem duo 
eirculorum eſe titerins tf angeatinn, 
caderie 1a contattiim. 


1 duo circuli ſeſe interius tangant in4 
Dico, lineam, que per utrinique 
crum ducitur,cadere in contattumrn, $1 enin 
fieri poſlic alirer,fit centrum majo:is ciccu 
li B, minorts C, ita ur linea per centra B& 
C ducta,cadat in D. Quoniam ergo A C> 
B C majores iunt, quam AB a, five quan 
BD5; ſed CEeſt xquaiis pl A. » ergo 
ettam 5 C& CE major e?, quam , : D,pat 
: AfE.5, tOtO, quod eft ablurdum c, ergo linea, qu: 
per uttiu'que centrum ducitu r, Cadat uo 
contattum.quod erat demonſtrandum, 


£ Th. 12, 
6 Def, xr, 


THEOREMA XL. 
PE T7acam Centra Connectiatem dgoum 
erreulorum feſe extorins tangentium, 
tranſire per contafbium. 
l duo circuli ſee exterius tangant in A, 
Do Ineam P. C, qux per utr!:'que 
ceatrum ducitui, tzar;fie per contattu m.Sl 
enim 


a a. a —_ —— 


De circuls. 3k 


21im fieri poſſic,non ſir contactus in A, fed 

in E, ecuntergolineeBE, CE majores, 

2uam BC 4; ted B Eelt xqualis ipli BD, «Th, 2, 
& CEiptiCF, ergo B D, & CF ſunt ma- 
$ jores, quam BC, pars toto, quod eſt abſur- 
dum 5, ergo linea B C rranſibit per conta- bAx, 5, 
Jo um, quod erat demonſtrandum. 


9 THEOREMA XLI. 
amp Ci culos ſeſe exterins vel inter1 us tan- p.E. un, 
om tim in uno punto tangerc. 
{ duo circuli 4A B C& A Z Dſcſe inte- 
: its tangant, Dico illos non tangere ſeſe 

nA inaliis punis,quam in pun@o A. Si enim 

cel- fieci poſfir,tangant ſe etiam in punto B;lt- 

enin neaergo eorum centra E & F conneftens 
IM cadet in contattum A c,itaque ex contattu © Th. 29, 
BY RduRtefintlinex BP E&BE,crunt BF, 

Ck FE majores quimZ E d, ſed A Eelta- #Th13s 
um gqualis iptis B F, F E (quia A F eſt zqualis 

erg! ipi 2 Fe,& F Eeſt communis) ergo A E e Def.ar, 
pa cfteriam major quam 2 E,quod elt abſur- 

quz _ dam,cum fint ſemidiametri ejuidem circu- 

tl 4;,ergo hi circuli non tangent ſeſz in pluri- 
bus »untis, quam in punRo A, quod erat 

demonſtrandum, | 
Atque fimiliter demonſtratur de duobus 

un C'rculis leſe exterius rangentibus.Quia AF 
F E fant zqualia A C,C E ex defin,circuli, 


a & tamen .A F& FE ſunt majora iiſdem 
per theor, 12, 

A, 

ba THE 0» 

$i 


32 De circuls. 


THEOREMA XLII. 
P.E.io, D188 cireulos ſeſe ſecare taninm i 
duyobus punftis, 


I duo circuli ſeſe ſecent. Dico illos non 
ſecare ſeſe in pluribus, quam duoby 
puntis ; I centro enim unius circuli,ſc.s, 
ducantur linez ad ſefiones, qurz, fi ket 
poſſir, ſint tres, ſc, A,B,Cerunt he line: 
« Def.81. Zzquales a, ſed hz tres etiam pertinguntai 
peripheriam alrerius circuli ; & ſunt zqu 
les ; ergo puntum G etiam erit centrun 
alterius circuli;zduQa igitur rea G F,erun 
GH&GFxqualrsipſiG Cex defin, 
culi,pars & totum,quod eſt abſurdum.erg( 
circuli non ſecant ſeſe in pluribus, quan 
duobus punRis,quod erat demonſirandum ; 


S.. LV. 


DE LINEIS 
TANGENTIBUS CI|RCULUM & 


| THEOREMA XLIIEL. 
®, E156, Perpendicularem ad extremitaten dit 
mctri, totam cadere extra Oirculnm 


gd ad extremitat'em diametri AP perpen 
dicularis fit B C, Dico totam  C cade 
re extra circulum, Ex quovis enim punto 
C duQta fit ad centrum .D,linea C 2D - quit 
ergo angulus C Þ D, ex hyp, eſt refus.eii 
major angulo B C D ; quia omnes tres att 
gil in triangulo D B C ſunt xquales duo- 
bus 


11 
''y 
' 
130 
i0'y 
1 


| 
| 


- 


nn I” oo 


De circulo, 33 


bus reftis b;; ſed angulus D-PB C eſt reftus dTd.n2, 
ex hyp. ergo reliqui duo zquales uni refto, 
ergo corum unus B C D eſt minor retto, 
ergo latus C D, quod majorem angulum 
ſub:endit, eſt majus latere B D c, & fic de gp. i, 
{c.6 emnibus puntis probari poteſt,ergo put- 
; tum C cadet extra circulum & tota livea 


1 fie 

lines 2 C, quod erat demonſtrandum, 

ws TnREOREMA XLIV 

£quz ; 3,05 

tm Angalum indeterminatum ſemicirenli, PE. i, 


erm qnovis acuto r<(t;!tnco determinato 
,  majoiemeſſe. 


erg EE” 
_ le angulus ſemicirculi Þ A C,Dico hunc 
dun, Jquovisacuto reftilineo determinato ma- 


jorem eſle.Sit enim angulus acutus D .A E, 
cadet linea. A E intra circulum, DuQta enim 
fit D Fad AE perpendicularis,erit angulus 
A F D major angulo D A F quia in trian- 
gu'o.ADF omnes tres anguli ſunt zquales 
duobus re&is a, ſed angulus A FD eſt re- « Th- 11, 
IM aus ex conſtr,ergo reliqui duo xquales uni 
reo, ergo eorum unus D A Feſt miaor 

, reQo, id eft, minor ipſo A F D; ergo latus 
aig ſive ſemidiameter D.A ſubtendet majorem 
[am angulum, & erit majus latere D F 6, adeo- # Th. w, 
— _ quepunttim F cader intra circulum; ergo 
PA angulus D A F pars erit anguli ſemicirculi 
20 BAC, erg0 angulus BA C quovis acuto 
nf reftilineo determinato major eſt,quod erat 
jor demoaſtrandum, 
= T H EO- 
[110- 
bus 


P. E- 14, 


&s D<F. 2!. 
6Dcf.33, 


« Th. 24. 


De cairculo. 


THEOREMA XLYV, 
Liaca a circuls centro ad contattumdi 
fam facere angulum rectum Ont 
taiigenie Circulum. 


QI circulum tangat A Þ, Dico angulur 

CAB eſle retum, Si enim non fit, 4 
al:qua parte erit angu!us acutus, ergo ill 
linea per prac cadet intra cireulum, & ne 
tanget quod eſt contra hyp, ergo angul 
C.A Zeſt reftus, quod erat demonttta 


dum, 
&'Y 
DE LINEIS 
SECANTIBUS CIRCULUM 


THEOREMA XLVLI 
$7 in circulo dice linea rifle aqualit 
a centro diftent, 3llas effe inter ſtu 
qualcs. 


I incirculo A BCD linex AD, 1; 

equalitera centro E diftenr, Dico ills 
incer ſe eſſe zquales : duftis enim & 
utramque perpendicularibus E F & EG 
junaiſqne AE, BE,.CE,DE 8, eruntly 
rera. 4 E& BE xqualia b.ſimilicer E G 
EF,& angulus AGE zqualis angulo BFE) 
quia uterque elit retus, ergy & latus AG 
zqualeerit lateri Z Fc, Eadem autemr: 
tione probabitur zqualitas laterum DG & 
C F,crgo tota linea A D et xqualis ipi 
B Cequod erat demon{tranjum, 
THE 


undiy 
8 Ct 


gulur 
ty N 
70 ul 
& n0! 
neu! 
Ultras 


De cirenlo. 25 


THEOREMA XLVITE. 
S: in Girculo quedam linee vreffe dit- PE. 18, 
cantur,carum maximam eſſe diames 
trim, ceterarnm vergeam (emper 
eſſe majorem, que centro eſſe j roptore 


I in circulo ducantur quzdam [inex re- 
:tz,D:co lineam AD, quz per centrum 

E tranſir eſſe omaium maximam: eſt enim 

A D xqualis iph AE C ex deftinitione Cir- 

culi; ſed .AE,EC funt majores quam ACd, dTh.,13, 

etc0& A D majoreſt, quam FAC quod 

e:at primo loco demonſtrandum, 
Hico 2, Lineam A C quz vicinior cen- 

tro eſt, remotiore A B majorem eſſe: quia 

larera AE, EC ſunt zqualia lateribus AE, 

EZ ex definitione circuli,8& angulus AEC 

eſt major,quam AED, ergo linea .AC que 

m3j rem angulum ſubtendir , eſt major, 

quam AZ 4,quod erat demonſtrandum, #«Th,zr, 
Si vero dicatur lineam remotiorem non 

iniAT, (ed in FG conſittere: duta ſuppo- 

narur AT, qur xqualiter diſtert a centro 

ac F G;hx ecunt zquales b, & A Þ eſt mi- bTh.45, 

nor, ut jam oſtendi,ipsa.A C,ergo&% FG 

mino: erit,quod erat demonſtrandum. 


| TneoREMA XLVIII. 
Angr!'9s oppoſitos quad ilateri circnls P. Eu. 
in/criptt equales eſſe daobus reft 4, 


It quadrilaterum -circulo inſcriptum 
ABCDEFGq Hquodr.intra ſe con- 
tineat centrum L, Dtco oppoſitos angulos 
AH, & DE ſimul ſumptos elle *zquales 
duobus 


36 De circulo, 


$ih,1z, 


e Th, j5. 


6 Th.rs.f 
6 Th. 15. 


ce Ax $8, 


P.E. 39, 


4 Th. 48, 


duobus reQis : totum enim quadriſaterum 
continet quatuor angulos reftos(quia ſem- 
per hoc per diametrum aliquam 2 G dividi 
poteſt in duo triangula , quorum fingula 
continent duos angulos reftos e) ſed qua- 
tuor anguli A, H, D,E, ſunt xzquales qua- 
ruor angulis B, C, G, F; quia cum omnes 
ſemidiametri {int xquales erit angulus 4 
xqualis iph B d; & HipfiG; & Diplil; 
& E ipli F,ergo hi anguli oppoſiti .4H,DE, 
efficiunt dimidium omnium angulorum 
quadrilateri , five quatuor reftorum , ergo 
duos reftos,quod erat demonſtrandum. 
Sit 2. centrum L extra quadrilaterum, 


Dico nihilominus oppoſitos angulos 2 & | 
Z F, zquales eſſe duobus reQis ; quia, ut 


prius, quadrilaterum cantinet quatuor an- 
gulos retos,& anguli 4 Þ,F F ſunt zqua- 
les CDG H(A Bnempe ipſi C 4;& E ipſi 
D; & F ipſi G HR) ſed rurſus anguli 4 & H 
ſunr zquales b, demptis ergo angulis 4 & 
H, remanent anguli Z,E F zquales angulis 
CD.Ge; ſed hi omnes, ut jam dictum eſt, 
faciunt quatuor retos, ergo horum dimi- 
dium B,E F facit duos reQos,quod erat de- 
monſtrandum. 


THEOREMA XLIX. 


Angulos in ecdem ſegmento exiſtentcs | 


eſſe equales, 


l in eodem ſegmento C.AP D exiſtant | 


anguli 4 & 7, Dico illos inter ſe 2qua» 
les eſſe : dutx enim int C E & E D,crunt 


arguli E & A zquales duobus reftis &, fi- | 


militer 


De circuls, 37 


militer anguli”2 & E, ſed omnes duo reQi 

ſunt zquales inter ſe e, ergo anguli A & Eearx.s, 
ſunt zquales angulis Þ & Ef, ablato ergo pg, ql 
communi angulo E,remanent angult A & 

y; equales,quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA UL. 


Angulam in eodem ſegments ad centrum p.E, w, 
exiſtentem duplum eſſe #1lius, qui ad 
peripherzam exiftit, 


gl in eodem ſegmento exiftat angulus 
CFD ad centrum. Dico illum duplum 
| efſeanguli C'Þ D, qui ad peripheriam exi- 
| ſtit:quia anguli B & F D Þ ſunt zquales g, g Th.rs, 
ſed hiſce zqualis eſt externus C F D h,crga # Th, «c, 
CF D duplus eſt angulus CB D. 
Probatur autem & angulus C F D duplus 
anguli C A D, quia hic eſt zqualis angulo 
2 4, ergo angulus ad centrum duplus eſt « Th. 48, 
illius, qui eft ad peripheriam,quod erat de- 
monſtraudums 


| THEOREMA LI, 
Anzalum in ſemicirculo eſſe refum. P.E. ys 


1 fit angulus .A B C In ſemicirculo, Dico 
illum eſſe retum, Ex centro enim © du- 
@a ſit retaad B; erunt in hiſce duobus 
; triangulis anguli omnes zquales 4 re&tis 6, z Th, ze, 

;ſed anguli ad D ſunt zquales duobus re- 

; tis c, ergo & reliqui ſunt zquales duobus , Ty, ,, 

reftis,quorum dimidium eft angulus .ABC 

quia. 4 Þ Deſt zqualis ipſi .4,& CBD ipli 
(4; ergo AB Ceſtduoium reorum di- g Th, 15, 
m1igus, 


38 


P.E.3!. 


e Axes, 


P.E. 6, 


# Ax.4, 


De circulo, 


midius,ergo reftus, quod erat demonſtiran. 
dum, 
THEOREMA LIT, 
Anzulum in ſegmento,ſcmicireulo ming. 
14 obtuſum eſſe,in [egmento verde 
micirenls majori eſte acutum. 


gl fit angulus ABC in ſegmento ABC , 


lemicirculo minori. Dtco 1llum eſſe oh4 
tuſum. Quia hic major eſt angulo C BD! 
qui per przc, eſt rectus, 

Similiter angulum C B E,qui in ſexmer 
to ſemici:culo majori eſt, eſſe acurum, pi 
tet; quia hic minor eſt angulo DBC, q 
eſt reus:ergo angulus AB? eſt obtuly 
& angulus C B Eeft acutus; quod erat& 
monſtrandum. 


THEOREMA LIIT, 

It equalibus circulu equales anguly 
equalibus peripheris inſiſtere , fit 
ad centra , ſive ad peripheriam (ii 
conſtitutz. 


Int in duobus cireulis zqualibus dv 
anguli ad centrum xquales ABC\% 
DEF. Dicoarcus AGC&E DH F,quibv 
hi anguli infiſtunt zquales eſſe , upetin! 
ponaturenim angulus ABC, ipſi wr 


' DEF cum hoc congruet a, eandem « 


caulam & circulus AKC cum circulo DU 
congruet, ergo & arcus AGC cum at! 
DHF ergo & huic zqualis eſt, quod et 
demonſtrandum, 

$imilite 


De circuls. 


Similiter demonſtrabitur in circulis #- 


; gualibus angulos xquales ad peripheriam 


AKCSDLF xqualibus arcubus inſiſte- 


re: quia ht accus ſunr xquales cum iis ar- 
- cubus quibu+ infiitunt anguli duplt ad cen- 
> trum b,{ed hiaicus , uitjam oſtenſum eſt, 5 Th.5c, 


; ſunt xquales inter ſe , e go & arcus quibus 


quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA LIV. 


'39 


{ infiſtunt angult ad per:pheriam xquales e, #Ax.6, 


Angulum, qui fit a tangen'e circulumy P.E-3v 


&> eundem ſecante,efſe equalem illi, 
qui in alterao carculi ſegments fit. 


Cl linea C D ſecet in punto contaftus 

lineam A B, Dico angulum AC D eſſe 
zqualem angulo CE Þ , quiin alterno fit 
ſegmento, Dua ſit enim per centrum li- 
nea C F,& junta fit D & FE; erunt angulti 
CFD& DCEF zquales uni refto , quia 
omnes tres anguli in triangulo ſunt xqua- 
les duobus reis 4,& angulus C DF eſt re- 
Qus b,fimiliter angulus A C F eſt reftus c, 
ablato ergo communi DCF reſtat angulus 
DF C xqualis angulo A C D d, ſed angulo 


CFD xzqualis eſt angulus CE De,ergo & , Th.yq, 


ACD eſt zqualis ipſi CE DF, quod erat 
demonſtrandum, 


C As 


« Th.13, 


d Ax. $. 


f Ax.6, 


mg nt > 


gs "ns 


—— — 
— 2 —- 


CAPUT IV. 
DE 
PROPORTIONE, 


DEFINITIONES, 


34. Ultiplex eſt magnitudo , quz « 


liam minocem multoties practi 


$© continet , Stcut duplex, que bis ; triples, 
que ter aliam magnitudiners continet, 

35. Simplex, five pars aliquota eſt, quz 
aliquories repetita multiplicem precise ef. 
ficir. Sicuti magnitudo ſimplex bis ſumpta, fact 
duplicem, 

36, Ratio eſt quxdam habitudo, fiye te 
latio, quz inter quantitatem duarum mag: 
nitudinum exiſtir, Arque penes hanc aligquid 
£quale ; ant majus reſpesu alterius dicuw, 
ideoque ratio hec non niſi inter dyo reperitur; 
quornm Hud qnod antecedit vocatur, Antece 
dens,9quod ſequitur vocater, Conſequens, 

37. Rationem inter ſe habent illa , quz 
poflunt multiplicata ſeſe mutuo ſuperare, 

38,Eandem rationem kabent illa ad alia, 

qus zquali multip!icatione auQa , ſimul 
minora vel majora illis aliis evadunt, Sic 
oA 4d B,y> C ad D eandem rationem habent : 
quia A & C duplicate ſimul non exceduvt Þ 
&D; triplicaia vero ſimul excedunt, Idem 
er18 ettamſi Þ & C ex #quemnltiplicitws par 
ms eonfliterinr 


39.Qur 


—— 


De proportone. 


39, Quz vero ita aufta ſimul non eya- 
dunt majora aut minora, non habent ean- 
dem rationem ; ſed illnd quod excedit, al- 
tero non excedente , dicitur habere majo- 
rem rationem, Sic E & G quia triplicata ſie 
8! non excedunt F o&+ H, dicuntur non {1abeve 
tandem rationem + quia vero E excedit 1pjum 
F quando G non exceait Hideo aicitur E + F 
babere majovem rationems, quam ha'eat G ad 
H: five qnod idem eſt, E reſpcitu F ejſe majus 
quam ſul G veſredts H, 7 n 

Une iiquet quid fit habere minorem 
rationem, live reipectu alterius minus eſle, 

40, Magnitudines , quz eandem ratio- 
nem kabent, vocantur proportiones : Quia 
proportio ſive Analogia proprie eſt ſimili- 
tudo,quz reperitur inter duas rationes ſive 
relationes, Quare cum ad unam rationem, ſire 
relationem conſtituendanm requirantur dio ter- 
min, liquet ad proporttonem, que duas ratio- 
nes ſimiles exigi, requirt quatror terminas, vel 
minimum tres, quando uns terminus bis ſuns 
tur : ut inter .A & B eadem poteſt eſſe ratio, 
gn4 eſt tnter B & C, ſedtum B bis ſumitur, 
atque idco proportio in pauciotibus termi- 
nis quam tribus non conſiſtir, 

41. Continue proportionales ſunt, in 
quibus omnes termini medii bis ſumun- 
tur, Sicuti AB C DE continuo propertiona= 
les erunt, ſi fit, ſicuts 4 ad B.,ita B ad C: of 
ſicur Bad (ta Cad D; eo rurſus ſicuti C ad 
D, u4 D ad E,in quibus ommbns B,C,D bis 
ſumuntuy; 

42, Quando ſunt continuo proportiona- 
les, prima ad tertiam dicere bebe duplica» 
fam :ationem illius rationis , quam habet 

C prima 


De proportione, 


piima ad ſecundam. Sc haber A ad C dapli. 
(4/49 rationem illus rations , quam haiet A 
a1 DB; + A ad Dhaber triplicatam » (Hadk 
12 lrupltcatam rationem uitus rams , que 
mier A & Þ reperunr, 

43, Quando autem expohi.z magnitudi. 

nes non junt proportionai*s Ctcerut primz 
ad rertiam habere rattouem compoſitam 
ex rationeprime ad fecunJam,& fecundz 
ad teritiam ; #7 ratio zpſins F ad H componityr 
ex rat;one grim habet F ad G (> ex ratin 
9am habet idem G ad H, o ſic demceps. 
\ 44. Secundum extremam & meaiam r2 
tionem ſetta linea dicitur,quando tota & 
#7r4aque pars ſunt continuo proportionalet! 
wvifiſa LMad M, ficuti M ad L, tunce; 
lined L M ſcita extrema &> media ratione, 

45. Inter proportionales magnirudines 
antecedentes antecedentibus, & conſe 
quentes conſequentibus dicuntur efſe 0 
mologz, ive ſimiles ratione, 

45, Alterna (iv? permutata ratio eſt, qu: 
comparatur anrecedens-cum antecedent? 
& conſequens cum conſequen:e ; Vt þ 
fuerit NadO , ficurt Þ ad R; confertuy pt 
alrernam rationem N cum DP, O cum Þe 

47. Inyerſa ratio eft, qua comparatutu 
trumque conlequens cum ſuo antecedente, 
VrOcuwmN; & Reum = 

48, Compolitio rationis et, qua utrun 
que compoſitum ex antecedente & conſt 
quente, compararur cum ſuo conſequent 
Stc N & O confertuy cum O; & P&! 
enm Re 

49. Divifio r11io2is eft, qua ntrumqu 
antecedens d.v.ſum per luum A 

ye 
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five quod idem eſt,exceſſus utriuſque ante 
cedentis comparatur cum ſuo conſequente, 
Sic T confertur cum T , &,Z cnm X, 

50, Cony?r110 rations e!t, qua compara- 
tuc utrumque anteceJens cum ſro exceſſy 
quo ſaperar ſuum conſequens, Sic ST con- 
fertur cum TY ; & LV cur Z, 

51, Ex zqualitate cario eft,qua ſubduQis 
mediis,comparantur extrema: $:c 4 erm (7 
& D cum F confertur ſubdiittis B & F. 

53.Ordinata proporrtio eſt, cum ratione*s, 
quz fibi mutuo reſpondent, leſe quoque 
ordine confequuntur : $:c ordiniata crit pro» 
portio, ſe ſit eadem propertio inter A & B,que 
eſt mter D & Þ : ſimnilitey inter B & C quali; 
eſt water E & F, 

$3. Perturbata proportio eſt, quando hic 
ordo turbarur , #r quan do ratio,qualty exiſtir 
mterGH, talis ponitur mter M & N. & 
qualis eſt inter H & Ky talis ponitur inter L 
& M, 

54. Similes figurz reQilinez ſunt , que 
& angulos habeat xquales & latera,circum 
angulos xquales, proportionalias Sicur 
APBCEDEF, quia angulus A eſt aqualis 
augulo D + fiemt B.AadED, ita eſt AC 
ad DF, 

55. Reeiprecz figurx ſunt , que latera 
habenr proportionalia reciproce poſita : Vx 
fit, ſccurt GHadN M, uta reciproce M O ad 
LG, 

56. Altitudo cujuſque figurz eſt linea 
perpendicularis 2 vertice ad baſin dedya, 
* tr1anguls G H Lialtitndy et H P, 


Cz 
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AXI OMATA. 


1:-JNUo zqualia cum eodem tertio aut 
] Jobs xqualibus eandem ratio- 
em habent.Er vice verſa, Qux cum eodem 
2ut duobus a:qualibus eandem rationem 
habent, inter ſe ſunt zqualia. 

11, Duorum 18zqualium illud,quod mas 
i115 eft,majorem rationem haber ad aliquod 
certium,quam habear illud quod minus eſt 
ad idem tertium,vel ad aliquod huic tertio 
xquale, Er vice vera, Quod rat!onem ma- 
;orem habet quarn aliud ad idem tertium, 
n12zjus eſt, &c, 

12, Unum ad aliud majorem ratioaem 
habet quam ad aliud,quod hoc majus eſts 

13. Rationes que ſunt zquales,ſive ſimi- 
les cum una tertia ratione,ſfunt zquales,fi- 
ve ſimiles inter ſe. Er rationes, quz ſunt 
d:\limiles uni, ſunt & diſſimiles illi, que 
huic fimilis eſt, 

14. Qualem rationem habent omnes par- 
tes ſimul ſumptz ad aliquid, talem ratione 
habet & totum ad idem, Vf ommes partes 
lingula fint ſingularwm aliarum partium du 
f(a ; erit er totum ex hiſce partibss; compoſi» 
2172 alterius totins Ruplnum, 


S.I.DE 


a a. emp ee ap ud oTo.. oo To cu] ..;.uu. a EC TO 
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S. [. 
DE PROPORTIONE 
IN GENERE 


THEOREMA LV, 
A1juemultiplices in eadem ratione eſſe, PE. 15, 
in qua ſunt earum partes fue ſimpla, 5 


Cit A BC zquemultiplex ipfius E, ac eft 
FGH ipſius L, Dico eſſe ABC ad 
FG H ficuti et E ad L ; quoniam enim 
pars C eſt xqualis ipfi E ( uti ſupponimus) 
& Hipſi L, ergo habebie ſeſe C ad H, ficuti 
ſeſe habet E ad L a. Rurſus eandem ob #Ax.10. 
cauſam ſeie habebit B ad G,& A ad F.ficu- 
tiſeſe haber E ad L, ergo omnes partes 
,*,© habebunt ſele ad partes F, G, H, fic- 
uti ſeſe haber Ead L 6, fed ficur ſeſe ha g ax. rg, 
bent @mnes prtes. ira {eſe habet totum ad 
torum c,etgo ſicuti ſe habet E ad Lita {ele & Ax, 14, 
habet ejus multiplex ABC ad alterius z- 
quemultiplicem F G H, quod erat demo:- 
ſtrandum, 


THEOREMA LVI. 
Proportionalesy vicitiim qizag'te propor- P.F.16, 
tionales iſe, wo 


Ole M ad, ficuti O ad P. Pico quoque 
viciſitm,tive alternando efle M ad O, 1.c- 
ut1NadP: fienim non lint; fir major 
proportio inter M & O,quam inter N & F: 
ern0 ſumanrtur xquemultiplices iplius M & 
N, & zquemultiplices iptius O & Þ : flet 
C 3 aliquanco 


OR. 12!» 


b Ax. 3, 


&G Ax.tto 


e Th, 55, 
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aliquando iuxta definitions 39 ut NS eya. 
dat major quam Þ VY,quando R M remaner 
minorgquamTO; ergo RM adPYV mi- 
norem 1ationem haber, quam habear T O 
ad eandem P Y a; queniam vero major eſt 
NS, quamPV; habebit RMadNSmi- 
norem rationem , quam kabeat RM ad 
PV b; ergo adhuc minorem rationem ha. 
bet RM ad N $,quam habeat TOadP y; 
Sed qualis ratio eſt inter zquemultiplicia, 
tatis eſt inter eorum fimpla c ; ergo etiam 
M ad N minorem rationem habet, quam 
habeat O ad P, quodeit contra hyporhe. 
fn; quia hxc erant proportionalia: ergo M 
ad © non minorem vel majorem rationem 
habebir quam habeat N ad P,quod erat de 
monſtrandum, 


THEOREMA LV TIT. 
Non {ro0:t10nales, nec victiiim propore 
tiogales effe. 


ont major ratio AadBquim C ad D, D;. 

co quoque a'iternatim ſumpram A ad C 
in majort ratione efſe, quam ſi: BadD; 
quia fir,ficuri Cad D, itaEadB : crit ergo 
E minus quam A, { quiaex hypotheſi ma- 
jorem rationem habet A ad B quam habear 
E ad eandemB &) ergo A ad C majorem 
rationem habet, quam habeatE ad eandem 
C,led ficutictEadC,iraetBadD e,ergo 
A ad C majorem rationem habet, quamB 
ad D, quod c:at demonſt:andum, 


bi 


T 11 & 0- 
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THeoREMA LVIITI 
Proportionales, e converſo queque fi'0- p. 3.4.15. 
portionales eſſe. 


It F ad G ſicuti Had L., Dico quoque E 
converſoecſſe G adF, ficut Lad H: fi 
enim fieri poſſir non fir ita, ſed fit G reſpe- 
fu F major quam L reſpettu H, quare ſu- 
mantur ipſius G & E xzquemultiplices, fi- 
militer ipſius F & H, fiet ergo aliquando 
juxta definitionem 3g.,ut multiplex G P fit 
maior, quam FN, quando zquemul:iplex 
LM erit major , quam H O, ideoque tum 
habebit NF minorem ratiorem ad LM 
quam G P ad eandem L Ma, ſedH O elt 45x12, 
major,quam L Mut jam probatum eſt; er- 
go N F habebit adhuc minorem rationem 
ad O H quam ante habueritad L M6, id ;y, a, 
eſt quam habeat G P ad L M.Sed ſicur le'e 
habenr zquemultiplices inter fe, ſic ſe ha 
bent eorum fimpla c,ergo F ad H minozem 
rationem haber, quam habear G ad L; 
ergo etiam alternando F ad G habet mino- 
rem rationem, quam Had L 4d, ergo hxc 
non iunt proportionalia , quod eſt contra 
hypotheſin, ergo G ad F non habet majo- 
rem vel minorem rationem, quam habeat 
L ad H,quod ctat demoaftrandum, 


eTh.65.. 


e Th. 7% 
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«Ax. rr, 


P.E. 18. 
lo $. 


6 Th. 56. 


s Ax T, 


s$'ih.36, 


THEOREMA LIN. 
Non þ1 oportionales,uee & converlo pro 
poriionales eſſe. 


lt Ateſpetu B major, quam C reſpefy 

D. Dicoe converio B reipettu A mino- 
rem elle, quam tit D reſpe&u C : fit enim 
E ad B.ſ{icuti C ad D : quoniam ergo A re- 
{peu B major eſt ; quam C reſpettuD, 
ergo ctiam etit A reipetu B major quam 
ſit E reſpe@tu ejuidem B,ergo erit A major 
quim E 4a, ergo B reſpe&ty A minor eft, 
quam ſit eadem reſpeu E , ſed ficuti eſt 
B reſpectu E, ita elt D reſpetu C ergoB 
reſp2&u A minor eſt, quam fit D reſpeiu 
C quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA LX. 
Propmtronales, eompolitas quogue pro: 
fportiogales (ſje. 


ItF ad G ficuti H ad L.Dico F compoſi- 

.am cum G,efle ad G ; ficuti H compo- 
ſta cum L, eſt ad L : quoniam enim eſt F 
ad G, ticuti H ad L; ergo etiam alternando 
F ad H,ficuti G ad L b; ied ficur ſele habenr 
omnes partes,fic fe habent rota c; ergo lis 
ſe haber F G ad H L ticuti ſe habet G ad L; 
ergo rurlus altecaando ficuti F G ad G, fic 
HLad L4dq io! ciat demonſtrandum, 


T 11 + 
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THEOREMA LXTI. 
Noa propottiona'es,nec Compolitas pi0- PE. $. 
port; onales ee. l. 5. 


git A reſpetu B major, quam C reſpeFu 

D, Dico etiam A cur B compolitam, 
reſpeftu iplius B,majorem efle, quam fir C 
cum D compoſita , reſpeu iptius D, ir 
enim EadBficuti Cad D, cuoniam ergo 
A ad B mojorem rationem haber quam C 
ad D,eryo & majorem quam EadBz ergo 
A eſt major quam E a, ergo A Betiam eft , ax. rs, 
major quam E Bb,erco A B ad B mcjvrem , ,,.q 
rationem habet, quaia EBadB; (ed qua- 
{em rationem habert E B ad B,talem habet 
CDad D c,ergo &A Bad B majorem ratio- eTk.fo. 
nem haber, Guam C D ad D, quod erat de- 
monſtrandum. 


THEOREMA L XII. 
Froertionalcs, diviias quigue proper- Þ F.n. ' 
10nales efſe, * 


Qtr FGadHficuL Mad N. Dcicodivi- 
dendo paitem G efle ad H, ficut pars 
Mad N, Supponi:ur autem H ipf F xqua- 
115,111 & L ipfi N, $1 enim poſſibile fit,noa 
ſit ita, ſed achiciatur pars quzdam , & yt 
GOadH, ficut Maa N; ergo altetnando 
ut GOadM, ti:a Hai dM, fye quod idem 

et, Fad L & fed ficur te habent partes, It: d Th. 55. 

ſeie habenrt torae; ergo ele habet FG OC «As, 13; 
ad LM iicut Fad L ; fedex hypotheſi eft 
FGadHayiiveF ficut I. M adN five L, erro 
& Jtecraridos FG ad LM ficut F, ad L 
C5 C:z0 
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erz20FG&XFGO al Leandem rationem 
kabent,qualis eſt ſc, F ad L,ergo ſunt xqua- 
les a,pars toti, quod elt abſurdum 6, ergo 
non GO ſed folum G ad F eandem ratio- 
nem haber, quam haber M 2d L, quod erat 
demoaſtrandum, 


«Ax. 10, 
6 Ax.5, 


P F,'2, 


TrUrEOREMA LXIIVL. 
Non provortioaales, nes diviſas propor 
tionales eſſe. 


It AB reſpetu C major, quam DE re. 
pectu F, D:co dividendo majorem quo- 
que "elle excellum B re! {peftu C..quam fit 
exceſſus E reſpeQu F (upponitur autem A 
xqualis iphC; & DipfiFuti &Hiph C) 
tit autem HG ad C, ficuti DEaqF: quo- 
niam ergo A B majorem rationem habet 
ad C, quam habeat D E ad F,habebir quo- 
q'&eAB ad C majorem rationem , quan ' 
habeat HG ad candem C c; ergo A B ma 
jor eſt, quam HG 4; ergo dempris xqua!- 
bus #1 & A,remaner B major , quam Ge; 
ergo B abC majorem rationem habet,quam 
habear G ad eandem C; (ed qualem ratio- 
nem navert G ad C, talem habet E ad FF; 
ergo B ad C majorem habet, quam habezt 
EL ad E,quod erat demonſt:andum, 


THEOREMA LXIV. 
Propoytional-s fer eonverſionen) 146 
Llonls quogre propoitiona/es manere, 


yg A BadC ſicnti DE adF, Dire ficut 
<i.ob't ABadB itale habere D Ead 
E/fup- 


De proportione. FI 


E (ſuppoaitur autem B eſſe exceſſum, quo 
AB ſuperat C; &. E efle exceſlum , quo 
D E ſuperat F,ideoque C & Ajiem F & D 
eſe xquales) ergo ficut Bad Clive A, va 
> E ad F live D 4; ergo convertendo A ad « Th.6x, 
B,ſficut D ad E b; ergo etiam componenco 5 Th,gg, 
AB ad B, ficuri DEadE; quod erat de- 
monſt-andum. 

Nota hinc liquere, ſfiex totis AB&DE 
zuferantur partes A & Dyfi:que totum A B 
ad totum D E, ficuti pars A ad D, partes 
quoque reliquaz B & Ein eadem ratione 
efſe,in qua ſunt tora : quia,ut jam demon + 
ſtratum eſt, eſt ABadB, ficutr D EadE; 
ergo alternando A Bad DE,ficut Bad E c; eTh. 56, 
ergo, 


.,) 


THEOREMA LXV. 
N11 pro ortionales, acc per converſio- p r, ;; 
nem rations propartionales fieriv | 


ry 


4 


Tt AB mcjor reſpe&a C, quamD E re» 

ipetu F. £:.0 per converſionem ratio- 
nis minorem rationem habere A B ad B, 
quam habeat D E ad F (ſupponatur autem 
A xqualis ip C. & Diph F, iaurtE& E 
fint exceſlus ) cum naque major lir ratio 
iplius AB ad C, quam DE adF; erit divi- 
cendo etiam major ratio ipfius Bad C five 
Aquam Ead F five D &, ergo convertenco ; Th «2 
minor erir ratio Aad Bquam DadEe, ac 1h, 
propterea cComponendo minor erit ratio 
1plins AB ad 6, quam DE ad E; quod erar 
demoaſtrandum, 
No:a 'i.ng liquere, fiex totis AB&DE 
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auferantur partes-A & D, ita ut A Bad DE 
majorem rationem habeat, quam A ad D, 
tunc A,B ad B minorem rationem habere, 


" quam h2bear DEad E: quia, ut jam de- 


monſtrarum eſt, haber A B ad B minorem 
rationem, quam DE ad E.ergo alternandoa 
ABad DE minorem rati'onem habebit, 
quam habeat Bad Es ; ergo, 


THEOREMA LXVI. 
Preportionalium, meds intermifſes in 
proportione ordinata, extrems 
quoque proport;onalia eſſe. 


It A ad Bſjicut Cad D,& rurſus Bad E 

ficut D ad F, Dricoex xqualitare ratianis 
ordinatz; ficut ſe haber A ad E ita (eſe ha- 
bereCadF: Quoniam enim eſt A adB, 
ficur C ad D.ergoetiam alternando A ad 
C,fieu: Bad Db; (ed eodem modo proba» 
bitureſſeBadD, ſicutieſt EadF; ergo, 
quia Aad CNEadFeltineadem ratione 
inquacſt Rad D,erit A ad C, ſicuti E ad 
Fc; erzoalternando A ad E, ſicutiC ad 
F 4; quoderat demonſtrandum, 


THEOREMA LNXVIL 


. Noa proportionality mmedits intermiſſes 


in proportione ordinata, per extie- 
ma proporiumalia eſe. 


git A reſpeu B major, quam C reſpeu 
D,&X viciflim B major re/peſtu E , quam 
fit D ceſpetuF, Dro ex xqualitate ratio- 
gs 
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' | nisordinatz A reſpetujE efſe majorem;, 

| vam fic C reſpectu F : ſupponatur enim 

R eſſe H ad E, ficut DadF ; & G ad H, ficu- 

- , tiCad D, quoniam ergo ex hypotheſi B 

| _ 24 E majozem rationem haber, quam D ad 
Five quam H ad eandem E: ergo erit B 

> _ major quam H 4;& rurius A ad B majorem s Ax.n, 

:2:i0nem haber,quam habeat G ad H : fed 

H jam oftenſa eſt minor, quam B.ergo G 

ad Badhac longe minorem rationem ha+ 

be:,quam A ad B z ergo A eſt maior,quam 

| | G;ergo AadE majorem rationem habet, 

| quimGad ceandemE; fed ficur ſe habet 

GadE, ita ex xqualitate rationis ordi- 

narz ſeſe haber Cad Fb; ergo A ad E mar gh 6 

| jorem rationem haber, quam C ad F;quod 

| erat demonſtrandum, 


THEOREMA LXVIIT. 
Proport;onalium, medits 1niermiſſts in P.E, 24, 
Proportione perturbata, extiewa ”* - 

proortioualia eſſe. 


It Aad B ficuti C ad D, & ficuti Bad E 
ita fit F ad C. Dico,ex zqualitate ratio- 

nis perturbatz, ficuti eſt A ad E, ita efſe F 
ad D-fin minus,ergo juxta definitionem 39 
aliquando G A,mul:iplex ſcilicet ipſius A, 
excedet multiplicem ipſius E ſcilicer iplam 
EM, quando FN xquemultiplex ipſius F 
non excedet ipſam,D 1, zquemultiplicem 
ſcilicer ipſius D: quoniam ergo A G major 
eſt, quam E M, habebit A G majorem ra- 
tionem ad B L, quamEMad BLc; ſed sAx7; 
ſicut ſe haber A ad B, ita ſeſe habet C ad 
D 2 


Wal ba Th. 53. 
@ The $5. 


d Ax.12, 
| #Ax..11. 


P. £.24, 
lt. 5. 


"' FAx 11, 


s Th, 55. 
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D; ergo & eorum xquemultiplices AG 
ad 5 L,ficur CHadD1«ergoGAadBL 
majorem rationem habet, quam H C a4 
D 1, fed ficut ſe haber B ab E,ita fe habe 
ad C;. & convertendo Ead ÞB ficut Cal 
F 6; ergo & corum zquemultiplices ſunt 
in eadem rationec; ergo ME ad BL ficut 
HCadFN; ſed ME a4 B L minorem rt 
tionem habet, quam G A ad B L, liveCH 
ad DI; erggoHCad FNetiam minorem 
rationem habebit , quam eadem CH a 
DI14; ergo FNetir major quam Dle; 

cajus contratium jam {upponebatur ; ergo 
non habebit A majo:em , fed eandem 4 
tionem ad E,quam habet F ad D,quold er: 
demoaſtrandum, 


THrokewa LRXIRX. 
N91 proportionalium mediis intermiſu 
1n ratzone perturbata, ex!rema iy 
fortionalia non eſſe. 


I* A major reſp2tu 3 quam C reſpety 

D & fic rurſus B reſpetu E major,quam 
F reſpeta C, Dis» ex Xqualira:e rationis 
pertt-batz majorem efſe A reſpect 
quam fir F :eſpetu D ! ſypponatur enim 
eſſe Had E ſicuti Fad C; item G ad Hific 
un CadD: quomamergo Bad E majo- 


rem rationeiu habet quam F ad C fivet 


ag eandem E (quia ex co ttrnRtione hac 
ſunt proportions! ia/ergo Bei! major quam 
H 7, & {imiliter probabiru. A maior quam 
G, quia 2x bypotheh maior eſt A reſpetu 

B. quam 


mermpy AHI II . 3 , HH © 


cc. + 0 AY © 


AG 
1BL 
C ad 
Det 
C ad 
ſunt 
ſicut 
N 12: 
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$,quam C reſpect D,five G reſpetuH, 8& 
H et minor quam B,ecgo Greſpetu H,ad- 
huc minor eritquam A reſpetu B ergo G 
eſt minor quam A , ergo A adE maiorem 
rationem habet,quam G ad eandem E, ſed 
ficut ſe habet ex xquo G ad E, ita ſe habet 


FadD 4; ergo A ad E maiorem rationem e Th, 8, 


habet quam F ad D,quod etat demonſtran» 
dum, 


& Ih 
DE PROPOR TIONE 
TRIANG ULORUM, 


THEOREMA LXKX. 


Latera trianguli in eadem ration? [e- P.E.2, 


cari @ {rnea ad baſin parallel. 


lt triangulum ABC & ad baſin dufta 

ſir parallelaD E. Dico eſſe A C ad D C, 
fcurBCadEC: accipiantur enim ipſius 
DC &%EC zquemultiplices, cujus partes 
fintDF,FA, & EG, GBlinezF G, AB 
quz has partes conneunt , ſemper erunt 
parallelz ad baſin, neque ideo xquemulrti- 
plices he ſimul deficient, vel ſimul exce- 
cent ipſam B A; quia fieri poſlir, non fint 
parallelz ; ſed fir parallela F ©, quz cadat 
infra G in O, Similiter fir D H parallela ad 
C ©: quoniam ergo DH eſt parallela ad 
C B.ecit angulus F D H, utpote externus, 


*qtalis angulo interno DLE b, & eandem , Tg 


ob cauſam eſt angulus D H F zqualis angue 
\DRBOE ; led ex conftryc.one linca F O, 
eſt 


56 


- Tt. 8, 
b &x.6. 


«Th, 1}. 


4 Th. 19. 


s Ax.5, 


fTh.70, 


& Ax. ro, 
5 AS, Fo 


- De proportione, 


eſt etiam 'parailela ad D E, ergo anguluz 
HOEett zqualisangulo DEC a;ergoan- 
gulus DE C eſt equalis angulo FH Ds; 
ergo in triangulo FHD & D CE, luntz- 
quatia duo anguli & latus unum F D iph 
D C;ergo reliqua omnia ſunt zqualia cer. 
go & latus DHipſiCE, ſedDEOHet 
parallelogrammum, ergo latus E O zquale 
iph D Hd,five C E,cui etiam ſupponitur z- 
quale E G,ergoEG &EOQO lunt zqualia, 
Pars t0ii, quod eſt abſurdum e, ergo linez 


quz has partes xquemultiplicium conne; | 
&unt,ſemper ſunt parallelx ad baſin, ideo- | 


que leinper ſmul excedent vel deficient 
& juxta definitionem 36. propartionales 
erunt CB,C E &CA,CD., quod erat ge 
monſtrandum, 


THEOREMA LXXI.: 


Parallelam eam eſſe lineam que laten' 


trrangnli ineadem rations [ccat. 


YEcet triangulum linea FG, ita ut AC 

fitad FC, ficur BCadG C, Dico hanc 
eſſe parallelam : fin minus, {it parallelaF0 
ergo erit BC ad( Oficut AC adFC/, 
ſed ficut ACadFC, ita ef ex hvpotheſi 
BC ad GC: ergo BC ad OC &CC 
eandem rationem haber, ergo ſunt xqua 
lia g,-pars tori, quod eft ab{urdum h, erg 
nonlineaFUſ{edFG el pata'lela, quod 
erat demonſtrandum. 


THEG 


De profortione, &7 


THEOREMA L XXII, 
Parallelam ad irianguli baſin lineam 
abſcindere pariem toti triangulo f- 
mem, | 


It triangulum A B C, & fir linea GH 
parallela ad CA. Dico triangulum 
HBGtoti CB Aeſe fimile. Quia 1, om- 
ves anguli ſunt zquales, quia angulus B eſt 
communis & anguli circa H & G, utpote 
externi ſunt zquales interni C& A 4, deine Th. 8. 
latera circum xquales angulosſunt propor- 
tionalia, quia, ſicur C B ad B H,ita AB ad 
BG 6,rurſus fi H L fir parallela ad B A erit g Th.y0; 
eandem ob cauſamB C ad CH, ficut AC 
24 (I, ergo per converfionem rationis e , oy 4, 
GBad BH ficur CA adAL five HG, 
quia hzc ſunt zqualia d, ergo omnia laterag Th,ug, 
urriuſque trianguli ſunt proportionalia & 
ang'li jam etiam oſtenſi ſunt xquales,ergo 
{unt triangula ſimilia e, quod erat demon- «Def.23, 
ſ:andum, 


THEOKEMA LXXIITT. 
T 1angula iſſe miliay que ſunt £4ut- PE41.6, 
angula | 


gl fuerit triangulum A B C zquiangu'um 
cum triangulo DEF. Dico hxc ettam 
eſe ſimilia, live, quod ide eſt, habere la- 
tera proportionalia ci:ca zquales angulos ; 
fi imponatur enim angulus D E F ipli ABC 

cum hoc congruet f;ſed angulus E D F, fi- FAx.! 4 
ve BG EK xqualis eſt iph angulo A, ergo li- 
nea 


» Th. $t. 


© At-19. 


7 Th, a2, 
fTt.73, 


| 'F P.E.$.1.6, 


4 2 Ax.4, 


De proportione. 


nea HG «ſt parallela ad ipſam baſin Cay, | 


ergo triangula hac ſunt ſimilia 6;quod eat 
demonſtrandum, 


THEOREMA LXXIV, 
Triangils ſs fimilia, que babent on 
nia latera propartionalia. 


Int duo triangulo AB © & E DF, cujus 
omnia latera fant proportionalia: Dice & 
11a zquiangula eſſe,atque adeo eſſe ſimilia; 
duAa firenim G H ad baſin parallela, it 
utGC ſit xqualisiphEF; erunt &reli- 
qua latera CH & GH zqualia lateriby 


b 
Q 


Item 


FD&XED: quiautAC adGC, fivexd | hc 
EF,iactiametBCadCHec, ſed ſic et- | cen 
iam eſt ex hypotheſi, eadem B C ad DF, | lat 
ergo DB ad CH & DF ecandem habe | eſt] 
rationem, ergo hzc ſunt xqualia d, ſimili- hyp 
ter probabirur latus G H zquale lateri ED, | KC 


ergo triangulumE D F eft zquale triangu- 


ſicu 


loGHCe, ſed hoc eft fimile triangulo | the 
ABCYF, ergo & aliud, quod erat demon | ſun 


ftrandum, 


THEOREMA LXRXV, 
Triangula efſe fomilia, que habent dut 
latera circa aquales augulos propure 
tionlia, 


Cine duo triangula & int anguli C&F 
xquales, item ficut ACadCBitaEF 
adFD. Dico hec triangula eſſe fimilia: 
imponi enim cenſeatur angulus F angule 
C, cam hoc congruet g, ſunt autem ex by- 


[| 


potkeli | 


29! 
tri 


qui 


at 


De proportione. 


,potheſi ACadEFſire GC, ficurBC ad 
'DFfiveH C, ergo linea GH eſt paralle- 
124; ergo & ſimile b, quod erat demon- > ”, 


ſrandum, 


THEOKEMA LXXVI. 


39 


+73, 


Triangula efſe ſimilia, que habent due P.E.7.1.6, 


mY 


latera propertionalia & angulum bi's 
ct oppofitum equalem,o alium eju;- 
dem ſpecies. 


"Int duo triangula, cujus anguli D & B 
lint zquales, & E & A ejuſdem ſpeciet 


'emfiACadCBitaEFad F D. Dice 
| hee triangula eſſe ſimilia: impont enim 
te | cenſeatur triangulum unum, altert, i:a ut 
{ latus F Dcadatin CH, erit linea E D, 1d 
; eſt, HG parallela ad A B,quia avgulus H ex 


hypotheli eſt zqualis angulo B c, quia vero 
HGelt parallela erit BC ad H C, five F D, 
fcutACadGC, ſed fic ctiam ex hypo- 


' thei et AC ad FE, ergo GC&EF 


ſunt 2qualia 4; ergo triangulum ED Feſt 


| zquale triangulo G H C, fed hoc eſt ſfimile 


trangulo ACB e, ergo & aliud 'EFD, 
quod erat demonſtrandum, w 


s Th,4- 


d Ax, 10, 


e Th.7%, 


60 De proportione, 


THEOREMA LXXVIL 


P, E.8.1.6. Tjangulum rettangulium eſſe ſimale [ul 


8s Ax. 2, 


b Th.12, 
*Th.72. 


ſeqmentis,que fiunt @ linea ab angu- 
lo req a;l baſin dem'(ſa perpendich- 
lars. 


It triangulum retangulum AB C, Act * 


jus angulo reo B demilſfa, fir linea BD, 
quz faciat utrumque angulum ad Dre- 
&um.Dico ſegmenta, ſive triangula ADB 


ito 
: 24 
+ Bl 
| Bl 


& B D Cefle ſimilia roti triangule A BC, | 


quia angulus A eſt tam parti, quam toti 
triangulo communis; & angulus A D Bek 
retus,ideoque xqualis angulo A B C4, et 
go & reliquus angulus reliquo zqualis 


eſt b, ergo triangulum A D B, toti triangu. | 
lo AB C zxquiangulumeft ; ergo & fimi- | 
le c: Atque ita probabitur de altera parte | 


ſive triangulo D B C:ergo partes ſunt ſimi- 
les toti, quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA LXXVIIL 


P.E,31.6. Triangulilatera eſſe proportionalia,t- 


ed Th.g. 


gmenty baſios que fiunt i linea an- 
gulum oppoſirum biſſecante, 


Qlt triangutum quocunque A Þ C, divi- 

datque angulum A 2 C bifariam linea 
Z C. Dico ficun eſt CD ad D Azita effe la- 
tera C'PacB. A; produtta firenim A 3 
in EfſirqueE C parallela ipfi D P, erit an- 
gulus DBC xqualis angulo alterno BCE d, 
& angulus AFD aygulo interno & oppo- 
ſito 


De proportione, 's) i 


ftoBE Ca; fed exhypotheſi anguli ad «Th, 8 
T\unt zquales, ergo & angulus E angulo 
BCE zqualis eſt, ergo & latera Þ C & 


' ZE ſunt zqual:a b, ergo C Beltad BA, 5Th. 14, 


ſicur EF ad eandem B Ac, ſedhxcEPB ,Axw, 

etad B A, ficur CDad D Ad, ergoC D x, 
ad D A,ficuti C Bad B A e,quod erat de- cAxnn, 

nonſtrandum. 


THEOREMA LXXIX, 
Triangula eque alta eſſe ad ſe mutx0 ut PE.1.i16s 
ſunt eorum baſes. 


Clat duo triangula ABC, DEF xque 
alta five inter eaſdem parallelas, Dicos 
ſicut eſt baſis 4 C ad baſin D F, ita eſſe 


' triangulum 4 Þ C ad triangulum DE F, 


Accipiantur enim trianguli 4 ÞB C, & ba» 

flos A C zquemultiplices vel una erunt 

majores vel una minores quam triangulum 
DEF& baſis D F: fienim baſis AH fit 

zqualis baſi D F erit & triangulum ABH 

zquale triangulo D E FF; & ideo fi major fTh, xy, 
vel minor ſir baſis erit& triangulum majus 

vel minus, ergo ficut ſe haber baſis ad ba- 

{n, ita triangulum ad triaygulum #que als 

tum £,qu0d erat demonſirandum, $ Th27: 


THE- 


P E lt Je 
LG. 


s Th. 2. 
b Ax.5. 
8 Ax.4+ © 


8 Ax.10, 
© Th, 79, 


fAx.ic; 


De proportione. 


THEOREMA LXXX; 
Triangula equalia que babent unuy 
angulum equaiem habere circa hu 
anguium latera reciproce propurtis 
nalta. 


Clnt duo triangula xqualia AB(\ 
. FG H,cujus anguli Þ & F xquales ſin; 
Drcoitacfſe 4B ad FG, ficuti FA 
B C:produdta enim fint latera A B,C Bir, 
D & E.,etir angulus DTE f1bi ad verticen 
oppolito C B.A xqualis 4: £igo & anguli 
F /; ergo angulus F ipfi B ſiperimpoſity! 
congruet c: fit ergo triangulium © Þ E ij 
G F Hin omnibus xqualezquia ergo tian) 
gula.A4 2 C,E B D ſunt xqualia,habebunt 
ad idem, ſcilicet triangulum C Þ DH, eas 
dem rationem 4! ſed ficut {eie habent hat! 
rriangu'a,ica ſeſe haben” bale- e ergo etiat 
baſis .ARF ad baſin ÞD, & baſis EF aa ba 
ſin.B C eandem rationem haben: * ſed et) 
conſtruftione ip Þ D eſt xqualis FG, & 
ipfi B Eefſt xqualis F H: e-go.4 Þ _ 
eſtad FH, ficut Fai B ( f, quod eat 
demonſirandum, | 


THEOREMA LXXKXL 
Triangula, que habent unum angulu 

equalem, intty ſe ration:m habit, 

que ex lateribus componitur, | 


Sine duo triangula ABC, CD E rut] 
ita diſpoſita, ut anguli ad yerticem C op 

pOliti #quales ſint,D;co triangulum AT 1 
a 


De proportione, 65 


ad triangulum CDE habere ratzonem 
compoſitam ex ratione, quam habet A C 
My ad C D,& quam haber BCad CE: ficuti 
My enim ett rriangulum ABC ad triangulum 
ty. CBD,ita fit F ad G , & rurfus ficur trian- 
gulum C 3 D ad triangulum CDE,ita ſit G 
ad B; ergo,per zqualiratem rationis a, ſeſe «T3 ©, 
1 habebir triangulum A B C adtriangulum 
G, CDEficut Fad H, ſed F ad H habe: ratio- 
'\ nem compoſitam ex rationibus laterum ? 
quiaeſt F ad G, ficut triaogulum AB C ad 
CDE, id eſt, ficut baſis 4 C ad CD b, & * TÞ-79- 
** rurjus eandem ob cauſam eſt G ad H, ficut 
v bas BCadCE, ergo F ad H kabet ratio- 
nem compoſitam ex ratione ipfius A C ad 
CD, & ipſius C ad C Ec, ſed hanc ean- ©D&h.47. 
dem rationem habent,ut jam oſtenſum eſt, 
triangula AB C & C D E, quod erat de» 
kx) monltrandum, 


np THYEOREMA LXXKXILT. 
de Triangula (imilia babere rationem du- P;E.19s 
, k plicatam laterum homologorum. _ 


era! Rint duo triangula ſimilia ABC, & 
| "CDE rurſus ita diſpoſita ut anguli ad 
verticem C oppoſiti zquales fint» Dr1co 

, | triangulum A BC efle ad triangulum CDE 
1lyy. in duplicata ratione lateris AC ad C D.Sit 
ro, enimFadG, ficut ACadC D, & rurſus 
| GadH,ficut BCadCE fiveA Cad CD, 
quia hzc,utpote in triangulis ſimi!:bus ſuat 
incadem ratione,habebit ergo iriangulum 
-o3 ABCad CDE rationem compoſitam ex 

%' ratione laterum, id ct, ficut F ad H d,ſed {Th 87, 

r) 


re ———_— tro 


_——_ x 


64 De proportrone, 
ad H habet duplicatam rationem ipſius} 


sDcf, 40, ad G five lateris A C ad latus CD a, ergy 
& triangula quod erat demonſtranudum, 


S, III. 


DE PROPORTIONE 
PARALLELOGRAMMORUM 


ALIARUMQUE FIGURARUM! 


THEOREMA LXXXIIIL. 
P.E. 1,16. Parallclygramma ejuſdem allitudiny 


znter [eeſſe ut baſes, 


gt parallelogrammum ABCD &. E! 

G H zquealtum , five, quod idem ef} 

inter eaſdem parallelas. D:co hxc inte 

ſe eſſe, ſicuti ſunt eorum baſes AD, EH, 

quia ficuti ſunt inter ſe baſes hz , ita ſun: 
triangula A BD.EFM b, quz lunt paralle- 

_ h—— dimidia £9 ſed Go ſe hz 


4Th, cs, diorum multiplices, dergo ficut interl: 
«Ax, 1», ſunt baſes,ita ſunt parallelogrammae,que! 
erat demonſirandum, 


bent dimidia , fic ſe habent to'a five dimi-| 


P, 


—_ ” £ 


wy wa, #5 #4 _ oro wwe 


has? 
rpg 
Ns 
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THEOREMA LXXXIV. 
Parallelogramma equalia, que babent fp 
unum angulum aqualembabere caica 
h:inc angulam latera rectproce pro- 

portionalia. 


Cine duo parallelogramma ABCF &X 

BDGE que int xqualia , & habeant 

angulos ad verticem B oppolitos xquales, 

Dico efle latus .A Bad Z D, ficut E B ad 

BC: cum enim parallelogramma Jint - 

qualia, erunt etiam xqualia eorum dimt- 

dia 4, fed tum ſunt in ratione reciproca la- « Ax.7- 
tera b,2rgo & jam parallelogramma eorum 6 Th. 50. 
dupla c,quod erat demonſtrandum, 6 Th, 55+ 


THEOREMA LXXKXV. 

Aquiangsliparallil:gramma in'er (ce PE 23, 
rationem "abere, que ex late. ibus © 
componitur, 


Clht zquiangula parallelogramma A7CF 

& BDGE, rurſus ita di poſira ut angu- 
los ad verricem Þ oppoſi:os habeant equa» 
les. Dt1.o parallelop:ammum 4 Þ C Fall 
prallelozrammum 3B © G E rationem ha- 
bere compoſitam cx 2tione , quam habetr 
ABad B D,&XCBa3a3 B E,oma iiangula 
ABC, fe BDE illam 4: ionem ina £0 up J- 
ſam ad ie muruc haben d;ergs etiam pa» 2 Th.g, 
rallelogramma eorum du licia e,quod erat , Th, 554 
cemonſt.andum, 


D 


THE. 


C0 De proportione, 


s Th. 55 


b Tih.55. 


P. E.25, 
15, 


HEOREMA LXXXVYI, 
Similia parallelogramma habere ratiq- 
nem duplicatam laterum homology: 
11M. 


Int duo fimilia paralle!ogramma AFCF 
& BDGE, rurius ita dilpoſit a ut anguli 


ad verticem Z oppoliti xquales fint. Dio | 
parallelogrammum 4 B C F & BDGEelh. | 


te 1n ratione duplicata lateris A Bad BD, 
DuQis enim drametris C,A& DE, qui, 
ergo ex hyportheli latera AB, ZD,BC,BZE, 
ſant proportionalia,8 angulus ad 2B Xqua- 
lis; erunt triangula. 4 BC & B D E ſimi» 
lia a, ideoque erunt in duplicata ratione [2 


terum homologorum, id et lateris A Bad | 
B D, ergo erunt etiam in'dyplicata ratione | 


triangulorum duplicia b,{c:licet parallelo- 
gramma ABCF&BDGE, quod erat 
demontiiandum, 


THEOREWA LAEAXXVIL 


| 


Parallelogramma Ciica eandem diamt- | 


trum conſiſlere, que ſunt ſimlia os | 
fmiltter p:ſita,& communtm habent | 
angilum, 


Tt” parallelogrammum AB CD fimile, 

umiliterque potitum cum ip'o AEFG 
& fit angulus BA D communis, Oro 
rErumque parallelogrammum confiſtere 
ci:ca eandem diamerrum AC, S1enm 
»0:lbile fir, non fit AF C Giameter ; fed 


ſit | 


De proportzone, 


fit ila AHC: quoniam etgs angulus 

AEH zqualis eſt angulo ABC a, ( ſunt «D:f.51, 
enim ex hypoth.figurz ſimiles) erit linea 

EH ad lineamB C parallela b, ergo eſt zyrh, 4, 
triangulum C B A ſimilerriangulo E H Ac, eTh.y2. 
ergo ficuti BAadEA, ſic BCadE Hd: qDel. gz, 
ſed ex hypothefi ficurtBAadEA, ita eſt 
etam3CadEF,ergo ER &EFlunt x- 

quales e, pars toti, quod eſt abſurdum,ergo 9 Ax. 18 
noaAHC, led AFCeſt diameter ; quod 

erat demonſtrandum, 


THEOREMA LXEXXVILET. 
Multilateras figuras ſimiles, i Je pF, wo, 
multa ir1angula (imilia poſſe drvidi. 


67 


Clat figurx multilatere .ADCDE, & 

FGHIXK, fimiles, tirque anguius Þ x» 
qualis angulio G,& fir latus AB ad GF,hc- 
utB Cad GH,& fic de ceteris, Dico rrian- 
gulum .4 B C ſimile eſſe triangulo F G H- 
cum enim angulus Z fit xqualts angulo G 
ex hypoth. & hunc circumſtent lorera pro- 
portionalia, erunt triangula hzc ſimilia f, fTh, 55, 
atque ideo habebunr lateia omnia propor- 
tionalia : f1mulite: probabirur triangulum 
AED ſvolle triangulo F RP, & triangu» 
lum CA Diph H F 2; ergy figure fimiles 
dividi potſunt in triangula xquemulta & ſis 
milta, quod erat demonſtraadum, 


D 2 T H EQ- 


Wi 8s Th.32, 
6 Th $2, 


P E. uo, 
' | h, 6, 


© De proportione, 


THzZOREMA LXXXI1IKX, 
F guras omnes ftmiles eſſe in duplicata 
ralione laterum honelogorum. 


Qlnt figure ſimiles, ut prius, .42 CDE, 

FGHIK, Dicoeſſe ad feſe mutuo in 
dupticata ratione lateris AB ad F 9G: quo- 
niam enim triangulum A 2 C elt ſimile 
triangalo F GH a; erunt hec in Cuplicata 
ratione lateris .A Bad FGGb, rurſus quia 
triangulum A CD fimile eſt rriangulo 
F H I erunat & hzc in duplicara ratione la- 
teris C D ad H 1,five,quod idem eſt BA ad 
G F ( quia hzc ſunr proportionalia) ſed fic 
etiam probantur eſle triangula 4 C D& 
F H 1 1n duplicata ratione ipfius AB ad 
F G, ergo omnes partes ſingulz ad fingulas 
ſunt in duplicata ratione lateris .4 Þ ad 
F G,ergo rotum ad totum erit in duplicata 
ratione lateris.A B ad F G, quod erat de: 
monſtrandum. 


THEOREMA XC, 
Proportionales eſſe figuras ſimiles ſimi- 


literque deſcriptas & quatuor lineis 


proportionalibus. 


It AB adC Dficut EF adGH;&ft | 


5gura quzcunque A IB fimilis figurs 
CKD. Sitque figura EM fimilis figurz 


G O, Dico figuram ALB efle ad figuram | 


C XD, ficutieſt figura EM ad figuram 
& O : quia tam triangula,quam parallelo- 
gramma 


| 
| 


£ wo =S— RH == ©% 


os a 


> oo > oo ©.45 


AQ. A. =» 


T2 
is 


wr: 3 NN 8. 


De proportione. 


gamma ſunt in duplicata ratione ſuorum 
laterum homologorum, ſcilicer lateris A B 
:4dCD, &lateris EFadGH; ſed ratio 
ipſius A Bad C D eſt eadem, quz eſt iplius 
EFadG Hex hypoth, ergo etiam hac ra- 


tio duplicara azergo figure hz timiles tunt @ ax, 


in cadem iattone , quod erat demonſtian- 
dume 


THEOREMA XCTE 


In circulis equalibus in eadem ratione pn 
eſſe ang los & peripitrias ,quibus hi 5+ 


anguli inſiftunt. 


Int duo circult zquales ABC&EFG, 
& anguli ad centum BDC & FHG, 


Dico 1,ſicut {ot Hi anguli ad fe mutuo ita” 


eſſe & arcuam B © ad arcum F G: accipian- 
turenim anguli BDC multiplices & #- 
quemulriplices ipſhus baſtos BC. Siergo 
anguius M D C fit xqualis ipfi angulo FG 


erit X arcas M B C xqualis arcw F G b, & 4 Tt, 58, 


eandem ob cauſam dum angulus M D C 
erit major quam angulus F HG, erir quo- 
que arcus M B C major quam arcus FG, 
imiliter minor dum angulus ille fueric 
minor.,Ergo ſunt in eadem ratione juxia 
cefnitionem 36, quod erat demonſtian- 
cum, 

Dico 2, Angulos BAC & FEG, qui 
ſunt ad peripheciam ſimiliter eſſe in eadem 
ratione,in qua ſunt arcus, quibus infiſtuar, 
quoniam enim,ut jam oftenſum eſt, anguli 
ad centrum ſunt inter te,uti baſes ; ted ans 

D 3 guli 


De proportione. 


eu'i ad centrum qui iiſdem arcubus inf's 
ſtunt, ſunt dupli angulorum ad periphe 
riam 4 3 ſed ſicut ſeſe habent dupla, ita ſeſe 
habent ſimpla ad ſfimpla, ergo anguli ad 
peripheriam ſeſe habent ficuti anguli ad 
centrum, ſed hi feſe habent,uti arcus, ergo 
eriam anguli ad peripheriam , quod erat 
demonſtrandum, 
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CAPUIE V. 
DE 
POTESTATE 

LINEARUM. 


DEFINITIONES. 


$7. Arallelogrammorum alia ſunt reftan- 

gula que habent anguium rectum, 
quxque contineri dicuntur ſub daabus 
Mis lineis reftts, que hunc anguliim re» 
Qum continent, 

8, Quadrarum et retanoulum quod 
habet omnia larera zqualiz, iGe9gur 78/377:298 
wnum latus cognoſcers cpus eff , ut rotr1n Gua- 
dratum cegnoſeatur, ſecus ac 18 ains rect any ue 
ls, alteri parte longior:bus » IN guilus 4.19 
latera exigumtur ad totius reffanouli cons 
tonem VUnde per potentiam linex retx 212. 
relagiur quadratum iuud quod ab rjta lined 
fer: potelk, 

59, Parallelogrammorum alia non ſunt 
rectangula , quorum illud quod habert om- 
nia latera xqualia, Vvocatur Rhombus - 
Rhomboides vero quod etiam haber latera 
inzqualia,Trapezia dicuntur ceterz figuiz 
non pacallelogramme, 
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S. L, 
DE 


POTENTIA LINEARAN. 


DIVERSIMODE SECTARUM, 


THEOREMA KXCIH, 

oo LIONS {4 | [ecfa Mm» 7101 jocta &- 
9-4. le eije i!!1s :c{tane eulis, qe ſu) 
(alem non [if os alterizs ſr gmen- 
{1s COntaentur, 


\Y' 


[: reAargulim AB quod continea'ur 

tub linea tea 3 A C ,& non Tecta A D; & 
ſintreQangula D E, F GH C, quz ub ſeg: 
mentis A E,E G.GC,& \ub non {ea AD, 
live linetis EF, G H ( kx enim {unt xqla- 
les 4) conti.entur. DicoreQangulum A3 
rectangulis A F,EH GB xquale efle,utpo- 
te partes tOti b, Quo erat iemonitrancums 


THEOREM A Tum 5 
. Ry (E147 gulinmn 'ub tot ' > 11710 ſeamen» 
torum, equale eſe rquſdem ſegmen't 
ad; Cit ano gu {0 C0: eu, 1. 
K! ryJiue je ER. 


Jt ad: »C 


't retavgulum AB comprehenſum ſub 
:04ACKY& uno 1eementorum DC, (.v? 
n C., Irxc evim \Uupponuniur x qua!ia, quia 
et quavra um , ideoque reanguium 

A \E conirie, bitur tub utzoque lezmento 
LDAD&%DC,fieDF. Owe retangu- 
lum 


ys I TER 


AM. 
UM 


p 
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linearun, 73 
lum A Z eſſe zquale quadrato D B, & re- 


Gangulo AE: utpote partes tott a, quOU & Ax.5» 
erat demonſtrandum, 


THEOREMA XCIV. 


Huadratum totius equale eſſe quite PE: 4.1.2, 


d-atis ſegmentorum &» duobus re 
fargults comprehenſes ſub ſegmen- 
{is, 
It quadratum A B, quod a tota A C de- 
[cribitur ; ruiſus ſint quadrata A D, D 7, 
quz deſeribuntur a fegmentis AE & EC 
lveDFb; itaque ſub ſegmentis A E & #TÞ29, 
E C continebuntur reangula E F & D G, 
quia nempe tota A G eſt xqualis illi AC c, ;D:f, 56, 
&AEiphDE&DH. Dies itaque qua. 
dratum A Z efle #quale cuadraiis A D, 
DZ & reAangulis EF & H 1,urpote partes 
toti ; quod erat demonſirandum, 


THEOREMA XGV. 
Duadratum & tota & uno ſeemente- TE-7- 
rum deſcriptum aquale eſſe duobus 
reftangulis contentis ſub totd & iſto 
ſegmento &x inſuper quadrato alte- 
r:u8 ſegmenti. | 
Qlt quadratum, AB quod a tora linea 
A C delcribitur & A D quod deſcribirur 


a ſegmento AE, itaque fit quadratum 
D B, deſcriptum ab altero legmento CE 


ſive D Fd,item regangula AB & A1 con- 2Th.:9, 
tingbyotur ſnb tota AC, five AGe, & ,D:.;5, 


L)-5 priorL 


74. De poteſtate 


eE.S.1.2, 


priori ſegmento A E five AH, Drco qua- 
drata A B & A D zqualia eſſe duobus re. 
Gangulis A F & AI,& quadrato D B,quia 
hxc omnia ſimul ſumpta, urpote partes ef. 
ficiunr quadratum A B, & inſuper quadra 
tum A D, ſumitur enim, ut pater, quadra 
tum AD bisin refangulis A F, AL. ergo 
hxc erunc zqualia; quod erat demonſirans 
gum, 


THEOREMA XCVI: 
Duatuor refhangula ſub toia & und 
ſeementorum cum alterius [egment! 
guadrats aqualia oſs quadraty, 
quod 7 tota & priori ſegments, tans 

quam ab una linea deſcibitur, 


Qlnt quatuor retangula AB.,BC, BD, 

BE contenta ſub tota AF, & ſegmento 
F G,& fi alterius ſegmenti AG five DI, 
quadratum DE. Iraque deſcriptum erit 
quadratum A C ſuper AF& F Lyfive GF: 


—— 


—_— 


hzc enim ſunt xqualia, quia GB &BL, 
tunt quadrata ex hypoth. Dzco i: aque quae | 


dratum A C xquale efle quatuor reftangu- 
lis AB.BC.BE,BD, & inſuper quadrato 
DE, quia hzc ſunt partes omnes rotius 


dempra parte B L,ſed hujus loco ſumptum | 
eſt bis quadratum B 1,quod quadrato BL | 


zquale eſt, quia utrumque eſt zquale qua- 
drato B G, ergo hzxc omnia ſunt xqualia, 
qu2d erat demonuftrandum., 


Taz: 


£ 


linearum: 75. 


qua- THEOREMA XCVII. 

S it | Quai) ati ms faftum ſub dimidia & P. 2.5, 
Jl quale eſſe;e7 reftangulo quod fit ſub ** 
Ny ſegmentis inequalibus Lotus, Or 
quadrato , quod fit ab intcrmeds.4 

rg0 ſefiiones 


lt retangulum A ÞB contentum ſub ſe- 
gmentis .A C, & CB ive C DO ( tuppont- 
tur enim BD quadratum ) f11que DE qua- 
Vp Cratum ſupra dimidia paite ipſtus A D, ic, 
wi. $5D,itaque fir Þ Equadratum 'upra B F, 
fre (Ga, leftione ſcilicer intermedia, # Th, xg, 
yo Dico retangulum A B,F& quadrarum B E 
efle aquale quadraro E D.Sublatis enim 11s 
quzcommunia |unt qi.z reſtant reangu- 
: aHC, GT inter ſe ſunt zqualia ; quia '1- 
), | nexſubquibus hac retangula continen- 
O turſunt zquales, ſcilicet D H ſive D G 6, 5 55, 
f phG Aex hypothet,& C Dipli CB ec, fi eDef. 56. 


lt veG Fd; ergo quadratum totum G H eſt #Th. 29,. 


' | Zquaie retangulo.4 2 & quadiato BE, 
- | quoderat demonſtiandum, 


THEOREMA XCVIIil. 
Quadrata [egmentorum Taequalinm px... 
dplicia efe quadratorum.que fiunt 1. 

a d,miiia e intermedia ſeftione, 


Clt quadratum 4 B & T C ques f1a ſor 

lvpra inxqualia ſegmevta C D & D E,ti- 
re B Fe; & fit fatum quadcatum AG,Jju- , Th, x6 
pra dimidia EH fiveG1, & ira fatum fit 
quadratum G B. ſupra intermedia ſetione 
H D 
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H D five B L, Dico quadrata .AB,B Cefle | 


6 Dsf., 55. 


P.E. 10, 
bit 


þ Th.29, 


De poteftatc 


duplicia quadratorum A G,G Þ, quia qua 
drarum A B eſt lemel xquale quadratis 
AG& G Þ,% inſuper abundat retangulis 
GM&G F.,ideft, retangulisG D & L0 
( quia linez, ſub quibus continentur hzc 
retangula, ſunt equales , ſcilicet 7'G ipfi 
GN, & GN iph GO, & G LipliGR a) 
cui 1 addatur quadratum Þ C habebitur 
rurſus quadratum G Þ & G Clive G A, ets 
gO quadrata AP, BC (ſunt duplicia quadra- 
rorum A G, G B, quod erat demonſtran- 
dum, 


THEOREMA XCIR. 
Duadratum quod fita tota linea or ad- 
jefta cum quadrato f:ifto ab adjefia 
fimul daplici a effe quadra;orum,quol 
fit a dimidia, & quod fit a dimidia. 
cum adjetta. 


MIt quadratum A B, ſuper tota linea D E 
S adjefta EB deicriptum,firque quadre« 
wm BC delictiptum ſuper adj-&a linea 
E B, & rurfus fit quadratum B F deſcti- 
yum ſuper gimidia G E & adjeRta EB, % 


quadiatum FC ſuper dimidia GE we, 


HC6, Dico quadrata A B, B C ſimul du- 
plicia efle quadratorum FB 8: F C, quia 
quadratum A B contivet ſemel quacra- 
trumBF&FA five F.C(utraque enim exs 
eitara ſont ſupra dimidia GE& DG )& 
inſyper abuncar reQargulis F D, F1,id eff, 
FEXEL ( qua lines ſub quibus conti- 


NEntvr 


in 


linearum, 77 


efle | nentur hc reQtangula ſunt xquales, FG | 


ua 


=O CO —— 


enim & FH exdem perſeverant; & FO 
eſt zqualis ip FH, & FMiph FN ) cui f 
demum addatur quadrarum CB. habebi- 
tur rurſus quadratum F B 8& quadratum - 
FC, ergo quadrata AB&CB fimul ſunt 
duplicia quadratorum FC & EB, quod 
erat demonſtcandum, | 


S. 1T, 
DE 
POTENTIA LINEARUM 


PROPORTIONALIUM 
ET LATERUM TRIANGULI, &c. 


THEOKEMA ©. 
Reflangulum [ub medin linearum p70+ px, 1, 
prrtionalium eſſe equale reftangulo, 
quod fit ſub extrems. 


gin quatuor linez proportionales,id eſt, 
fit ABadB D, ficut CBadBE, Dio 
retangulum C D, quod fit ſub mediis, 2- 
quale eſſe retangulo A E, quod fit fub 
extremis:quoniam enim reftangulum A D 
& retangulum C E habent circa eundem 
anzulum 8 duo latera proportionalia,ſcili+ 
ce: A Bad BD,ſficut CB adB Ecrunt hac 
ſimilia «, ideoque conſiſtent circa eandem « Def.52, 
diametrum HBb,erir ergo triargulum HBA 6 Th..7, 
zquale triangulo HBD c, & candem ob «Th. 29+ 

cauſam 


cm +” 


= 


Wy ts > ee aw 


= EE 
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cauſam erir triangulum HCM zqale| 
triangulo HGL, & triavgulum GBC! Is | 
trianguloG BE, ablaris ergo zqua'ibus re- 

ſtar rectangulum A G zquale reCtangulo [ 
G D a, rurtulque addito communi C Eetit 

AE xquale ip CD, quod erat demon. 
ſtrandum, | 


[ 


THEORGBMA CI. | 208 


miſſa fir enim pe'pendicularis C G , quo- 
niamergo A B, BC, BG ſunt tres propor- 
tionales 6,habebit leſe figura AE ad figu- 


In iriangulu refangulis figuram que | - 
fit a linea reffum angulum ſubten- | \ 
dente equalem effe freurrs ſemilibus | 9» 
que fiun: a reliquis lateribus, : 

| £ 

It trianguſum retangulum A B C. Dt. | i 
co figuram AE quadratam five quam i 

cunque que delcribirur ſupra latere AB, | 8 

angulum retum ſubrendente zqualem ef... | £ 

ſe figuris F C & C D fimilibus, & ſimiliter e 

deſcriptis ſupra lateribus AC& CB: di- | « 

LN 
& 
| 


* Th. 22, fam C D.ficut linea AB ad BG c;& fimili- 


ter eandem ob caulam ieſe habebit eadem 
figura A E ad figuram FC, ficur B A ad 
AG; ergo tele habebit figura AE bis 
ſumpra ad fig1ram FC& C D; ficut AB 
bis ſumptaad AG&GB; led hineaAB 
ſemel ſumpta eft xqualis lineis AG & 
GE ; ergo &figura A E (emel [umpta z- 
qualis erirfi.uris F C, C D, quod erat ce- 
monſtrandum, 


T x4 7. 


f 
J-als | 
BC! 
IS re. 

gulo 

cCrit | 
10n. | 


[nearum, 


THEOREMA CIT, 


Is triangulis acutangulis quadyatum, p. en, 
quod fit & latere angulum acutum ** 


ſubtendente minus eſſe quad7atis re- 
liquorum laterums 


It triangulum acutargulum ACB, & 

abangulo Bdimiſſa fit perpendicularis, 
Dico quadratum AE, quod fie a linea 
3 Aangulum acutum ſubtendente deficere 
a quadratis AF, BG penes reCtangula 
DF & HN, five, quod idemeft penes 
reftangulum, quod fit ſub C D & © A bis, 
et enim angulus ad D reftus, & quadra- 
tum B C eſt zquale quadratis BD&D C 


ideoque quadratum BA eſt zquale qua- 
dratis DA & BD a, ſed quadratum CA aTh. 55, 


excedit quadratum D A gnomoneDFN 
& quadratum C B excedit quadratum B D 
quadrato CD ſive quadrato FL; ergo 
utriuſque exceſſus eſt quadratum F L & 
gnomon D FN, id eft retangulum A C Þ 
bis,quod erat demonftrandum, 


THEOREMA CIIT, 


In triangulis ob1uſangulis, quadratum, P-E-1 3 


quod fit @ latere augulum obtuſum 
ſubtendente,mnajus eſſe quadraty re- 
liquorum laterums. 


It triangulum obtuſangulum ABC & 
-8b angulo B demiſſa fit perpendicularis 
BD,  Dico quadratum A B quod fit ali- 
nea AB angulum obtuſum ſubtendente 
exſupe> 


80 De poteſtate 


exſuperare quadrata AC, CB, penes te. | 


s Th. {o2, 
6 Th.toz, 


Aangulum A G,G F, tdeft ACD bis, qui 
quadratum A B zquale eſt quadratis AÞ, 
B D;ſfed quadratum CB eft xquale quadra- 
t!s.B D & CD; ergo exceſlus quadratiA} 
ſupra quadratum CB eft gomon CHF, 
ex hoc fi ſubtrahatur quadiarum A Cidet 
H G,erit exceſJus quadrati A B,ſupra qua. 
dratumA C& CBrefangulumAG,GF 
ſive ACD bis, quod erat demonſtran- 
dum, 


THEOREMA CIV. 

In trzangulo angulum eſe refum, qui 
ſubtenditnr & latere, cujus quadra- 
tum eſt equalequadratis reliquorim 
{aterum. 


Alt triangulum ABC, in quo quadra- 
tum AD fit #quale quadratis A E& 

C F. Dico angulum A CB efle reftum. $t 
enim non fit reftus, erit vet acutus, vel 
obruſus. Si fit acutus, erit quadratum AD 
minus quadratis AE& CPF a, Si fit obtu- 


ſus , erit ii\dem majusb:; ergo angulus | 


ACBeſt reqtus, quod crat demonſtrea- 
dum. 


THEOREMA CV. 


Reftangula, que fiunt ſub ſegmentis 
 duarum reftarim [eſe in ciiculo ſe- | 


cantiunm, £qualia ce. 


I ſeſe fecent AB&CDinE. Dicore- 
ctargulum, quod fit ſub CE & ED, 
xquale 


} 
[] 
' 
' 


1 


| 


| 


=>] 


linearum. of 


* 4 zquaſe efſe ili, quod fir ſub BE&E As, 

” puttz enim fint linex BD & AC, erunt 

AD, { anzuli CA B&CD B xquaies 4,ſed angu «Th.49. 

dz | AEC& BED ſunt zquales 6,ergo tri- 6Th. 3. 

mo mgulum 2 E D eſt ſimile rriangulo AECe, «Th. 72, 

= ergo ficur TEAad CE, itaED ad EAd,dTh. 73, 
"| ego retangulum, quod fit ſub exrremis 

4 TÞ, E A, eſt equale il, quod f- {ub 

wo | ay CE, E De, quod erat demonftran- s.Th, 100, 

uM. 


— 


THEOREMA CVTI. 
R. Fings/um ſub rota ſecante cirnculum, P. E. 35. 


a & jib parte, que erdem adjefta oft 56 

un uſ1ue ad pk ttum extra cr: culim A 
qi0 dicitur, equale iſe rangentis 
qu.id/ato ex codem punto dufte.' 

v4 ltex punto Ad: &1A Dqus circulum 

Si tangat, & alia AEC, quz circulum (e- 


& | cet. Dic2 retangulum ſub AC, & AE 
p | zquneefle quadrato \ub A D ; quia trian» 
gulaCAD&EAD funt fimilia ; quia 
habent angulum ad A communem, & 2r - 
g:1us ADE elt zqualisiph A CD, quia 
ADcangit circulum, & angulus ACD 
eltin al:erno ſegment of, ergo ficut AC ad f Th. 54s 
' AD, ina et ADadAE, ergo retangu- 
lum, quod bt ſub extremis AC'& ATE, eſt 
* | xquale1lli quod fir ſub me1iis, five qua- 
exo tub ADg , quoderat demonſt;an» 8 Th.ico, 
d:m, 


C A- 


G2 


CAPUT VL 


DE 
SUPERFICIEBUS, 


DEFINITIONES, 
_— refta ad planum eft rea, cym 


ad reftas omnes lineas., a quibus 
illa rangitur, quzque in propoſito ſunt 
plano, reftos angulos efficir. 

fr, Reftz linez ad planum inclinatio 
fumirur, penes angulum, qui fit ab eadem 
linea, &abilla, que ab hujus extremo 
Qucirur ad punttum 1llud, in quod perpen- 
dicalaris ab illa linea demiſla incidit, 

62, Planum ad planum reQum eſt, quod 
ducitur per lineam perpendicularem ad 
planum, 

62, Plani ad planum inclinatio ſumitur 
penes angulum, qui fit a lineis ad commu- 
nem interieftionem perpendicularibus, 

64, Planum ad planum fimiliter incline 
tum efle dicirur , atque altecum ad alte- 
rum,cum dicti ſetionum anguli inter 
fuecint xquales, 

65. Parallela plana ſunt,quz inter ſe non 
conveniunt, 

66, Solidus angulus eſt , qui continetur 
{uperticicbus ad ie mutuo inclinatis 


THE- 


De ſuperficiebus. 


THEOREMA CV IT) 
the linee partem aliquam non efſe P.1 
in ſub;cto planoaliate ſublim? exin 


&, fente. 


It ſubjeftum planum A B. Dico linez 

zartem A B non eſſe in ſubjetto plano, 
$aliam partem B C in ſublim:. - Si enim 
cum | kocfieri poſlit , fit ita , producaturque in 
zibus | ſabjeto plano A B in D, erit linea ABD 
ſunt | rea ex conſtr, & ABC ex hyp. ergo hz 
wz linex retz habebunt ſegmentum A B 
atio | commune, quod eſt abſurdum 4, ergo tota 
fem | linea A B C eſt in ſubjefto plano,quod erat 
mo | demonſtrandum, 


« Af Te 


THEOREMA CVIII. 

"od | Dyas reftas feſe mutxo ſecantts in eo- P-E.2, 

ad , I. 1, 
dem plas eſſe. 


ny Int dux retz A B, C D, quz ſeſe ſe- 
centin E, Dice illas in eodem plano 
eſſe,Quia ex definitione 5.ſuperficies plana 
eſt, quz inter duas lineas ſeſe ſecantes 
; eſt omnium breviſſima , ergo quz inter 
CE&EB, eft omnium breviſima ergo 
CE&EBſuntinillo plano, ergo & AE 
&ED, quia E D non poteſt eſſe in ſub- 


limib6, ergo CED & BE A ſunt in eodem 6Th, fox 


piano, ,quod erat demonſtrandum. 


THE Os 


&4. De ſuperficiebus, 


P.F.% 


1, 16, 


4 The 108, 


s AJ.1, 


P.T. 7, 
I,u, 


e Th 10S, 


4 Th. 109, 
o Th, 107, 


THEFOREMA CIX, 
Omne triaugnlum reflilineum efſe in 
codem plano, 


It triangulum rectilineum CE B. Dig 

illud effe in eodem plano. Quia duz CE 
& E Blunt in codem plano 4, Si ergo non 
fir CE B, fir in eodem plano alia linea 
retaCGB expuno C ad punqum 3 
duta,ſed C E B ex hyp,eſt reqa.ergo inter 
cuo punAa conliſtent duz linex rez,quod 
eſt ablurdumb; ergo totum triangulum 
CEB cit in codem plano, quod erat de 
monitrandum, 


THEOREMA CX%. 
Duas liacas parallelas in cede m plang 
(ſe. 


Int dux paralle'? AB, C D. Dio illas 

eſſe in eodem plano, DuQtz enim fint 
EF&XGK , erunt he in eodem plano c, 
ſed in co.em ſunt triangula ELK & 
GLF4, led in quo plano ett pars linez 
E K,in codem eſt :0:a linea A Be, & ſimi. 
litec in quo plano eſt pars G Fin eodem 
et tora ED, ergo linex AB& CD ſunt 
in codem plano , quod erat demonitcan- 
dum, 


T 1 F« 


aw ca 
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De ſuperficiebus, g% 


THEOREMA CXI. bf 
, | Dori planorum ſe mutuo ſecantzum p, g,2.1.9, a 
communem interſefionem eſſe tu-- df 
xeam 1eftam. 


| duo plana AB & CD ſe mutuo ſe- 
) non | ts Dico eorum communem interſe- 
lines ftionem E F eſſe lineam retam. Si enim 
\ | yon ſit reta , in plano AB duQa ſic reta 
EGF: ſimiliter in plano CD , que fit 
Ju0d lnaEHF, ergo inter duo pun&a confi- 
t ſent duz lines rez, quod eft abſurdum «, « As, 1. 


_— ego communis interieRtio EF eſt linea 
eta, quod erat demonſtrandum, l 
bf 
THEOREMA CXITV. Ll; 
ng | Duorum planorum parallelorum alters pp 
plano /efforum interſeftionem efſe \n. 
: parallel m1. 
14$ 


nt | G1 duo plana paralle!a ſecentur alio pla- 

c, no, Dico eorum interietionem A B,C D 

& | parallelam efſe, Si enim non fit parallela, 

e | roncurrat in E, ergo & planum G F,in quo 

1- | conſiſtic linea A B veniit in E, fimiliter & 

m | planum K L, in quo exiſtit C D, pertinget 

it | inE,ergo plana hxc non ſunt paralle!z 4, «Def, .63- 

- | quodeſt contra hyp. ergo interſetio A B 
& CD eſt parallela , quod erat demon- 
ſrandum, 


THE Os 
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THEOREMA CKXI[I, 
P.E.4,  Lineam perpendicularem ad duas liney 
wa ſeſe[ecantes, ad planum quoque py. 
pendicularem eſſe, 


Int duz linez A B, C B, quz ſeſe ſecen 

in B, & ad has perpendicularis fit DB, 

Dico lineam DB ad planum quoque pe. 

pendicularem effe, Sit enim,fi tier: potch, 

D E perpendicularis, & ad BE pependicy. 

laris EF, quz ſecet CB velBAinF, ei; 

#s Th, 101, quadratum F B zquale quadratis B E,FF,, 

fimiliter quadratum ({» B xquale quad. 

tis D E,E B,ſed quadratum F D zquale & 

quadratisF &Z & DB,ergo & quadratis Ef, 

& LE,DE ergo quadratum F D majuset 

quaurart0oEF& ED, ergo angulus DF 

6 Th.1c4+ non ct retus b, ergo D Enon eſt perper- 

dicularis ad planum, uti aſlcrebarur, ergo 

perpendicularis eft D B, quod e:at demon 
ſtrandum, 


THEOREMA CXIV. 


P.E.s. 
Mii” Tris lineas , que ſunt ad angilog refiel 
ut liaexs cfſe ia codem plano, 
Int tres linex A B,A C, A D ad angulo: 
retos ipſi-A E. D1co illas effe in coden | 
piano. Sunt enim A D, A B in codem pls 
Gn noe, & ad has perpendicularis A E d,fiev 


gonon fit A C, duftum tit planum per AE 
&AC, cujus communis interſettio fi 
*Def. 58, A F,erit ergo anguius F AE reQuus e, fed & 


rectuseſt ex hyp. CAL, ergo pars itt: | 


1213 
Ola 


I. 


ley 


ue Ptr. 


ſecen 
t DB 
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quis coti, quod eſt abſurdum, ergo tres 
lnex A B, A C,, A D ſunt in eodem plano, 
quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA CXV, 
Lirearum parallelarnm, quando una et p.s. 8, 
perpendicularts ad planum, efſe op * 
alteram. 


Clar parallelz A B, C D, & perpendicula- 

tis fir ad planum AB. . Dico & C Deſle 
perpendicularem. Si non, fir perpendic. DE 
crit hzc in plano refto ABDC a;ſin minus. , nes, 60, 
frextra, ergo planum A3DC non tranſfir 
per hanc lineam perpend. DE,ergo planum 
ABDCnon eft reftum ad ſubjeqtum pla 
num 6,quod ett contra hyp.ergo linea D E ; nex 40, 


eſtinplano ABD C,anguluique ED B re- 
Qus, ſed & angulus C D Beſt reftus, quia 
hic zqualis ef exte:no & oppolito A BE, 
quod eft abſurdum , ergo etiam CD eſt 
perpendicularis ad planum, quod erat de» 
monſtrandum. 


THEOREMA CXVI. 


Non plures ad plarum quam unam” Ox* p.E, 1, 
titari lineam perpendicularem ox £0-"""* 
dem punt, 

lt p'anum AB, Pico ad illud non plu- 


res, quam unam perpendicularem ex eo- 
dem punto excitari poſſe, Si enim fierl 


| poſlir, fint ex punto C excitatz duz C D, 
| CE, per quas deductum planum cum ſub- 


zeato 
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Wha jeto plano ſeionem faciar A CB, ey 
| ergo ACD&ACEangulirettt, ergo in- 
Ik «Ax, ter ie zquales eruat 4, pars & rotum, quod 
I' eſt ablurdum,ergo ex eodem punto lolun 


poteſt excitari una perpendiculatis, quoi 
erat demonſtrandum., 


THzOREMA CXVII. 
+ has Lizeam reftam, que (e/pendicularict| 
ai unum planum, «je & ad alterin 
preort paraileſum, 


glt linea F E perpendicularis ad planun 

A B, Dico & hanc perpendicularem el. 

ſe ad planum C D priort parallelum. I 

&um fic enim planum quomodocungu: 

per F E, erunt interietiones EG&LE 

b Th. 12, parallelz b, ſed angulus G E F eſt rectus :, 

+ ug ergo & angulus H L Fd, atque fic probzi 

'  poſſunt ceteri anguli ML F, NLEF ref, 

e Def,58. - Ergo erit & EF rea ad planum C0: 
quod erat demonſt;andum, 


THEOREMA CXVIII. 
P. Es, Planum per duas lineas (eſe tangeitt 
of d:(Eum, parallelum cle ad illudels 


Fad 


num, qiiod per alias duas ſeth 
gentes &> adprecedentes paralieis! 
Arcitur. 


Int duzx AB, BC lee targentes in}, 
per quas cudtum fit p/anum A BY, L 
co i1llud para'lelum cle ad plarim DEF, 
quodper DE&EFdkicitur. Si enim fict! 
pci | 
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rue] poſſit,non fiat hzc plana parallela,ſed con- 
rg0in- currant , eorumque communis interſeftio 
» quod] fit D F : quoniam ergo E F,B C ſunt paral- 
ſolun] lelz ex hyp-erunt hx in eodem plano,irem- 
quod 1 linex has connetentes'E B G, FCD a, 
ed eandem ob cauſam in codem plano 
ſunt linez D E,A B, ergo omnes quatuor 
2 lnez DE, EF, AB.Z C in codem fant 
rig plano,quod eft contra hypot. ergo planum 
DEFeſt parallelum ad planum ABC; 

quod erat demoaſtrandum. 


8 T1. 7, 


THEOREMA CXIX. 

mel Lizteas duas com rebeedere eundem p.t. 4. 
DI! angulum, quem comprehendunt alia *'"* 
uncut due 118 parallele, & 11 alio plano 

Lil exiſtentes, 


tus t, 
_ Int linex AZ, B C parallelz ad lineas 
ks JODE,EF in alio plano exiſtentes. Dico 


illas eundem cum hiſce comprehendere 
angulum, Excitata fit ent in ÞBlinea Þ G 
adplanum A B Creqa, erit hxc etiam 
l. teta 2d planum D EF b, quia planum z Th, yy, 
eat] ABD&D'EF ſunt parallela c, ideoque , x1, ,x, 
1:/,.| linez G 4,9 1, que parallele ſunt ad B.A, 
/ 3 C,erunt perpendiculares ad lineam 
by 3 Gd, & ideo penes angulum .4Þ C, vel 4 D:f.60 
vel G AI ſumetur inclinatio plani G 4 ad 
| planum G Ce, ſed'eorundem planorum # Def. 63. 

eadem eſt ubique inclinario, ergo angulus . 

in| ABCeſtzqualis angulo HG I, fed an- 
| gulo HGT1, zqualis eſt angulus D E FF fTE.3. 
)EF,| luntenim he linez parallele; fin minus, 
1 ert! concurrane G H & EDin L, quoniam 
petit | F, &e g9 


els; 


- 


s Cont. 


3 Hyp, 


8 T'h, 111, 


PE. vy, 


4 T). 110, 


+ Th.i12, 
Sh, 72, 
£ I'd, 72, 


dax.!;, 


De ſuperficiebus, 


ergo linea G L eftparallelaad 2 .gz,% | 


E L ad candem. 3 A 6; erit planorum,quz 


p-r has lineas paraltelas ducentur, com 


munis interſe@tio, linea rea B AL c,quy 


cum lineis GA, D E concurtirt in L, qui- 
buscum tamen parallela eſſe ſupponehz. 
eur, quod eſt abſurdum, ergo linez D E, & 
G H,itemEF & Gl erunt parallelz,& an. 


gulus DEF 2qualis angulo HG I, fir 
AB C, quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA CXXKX, 
Parallelas lineas a planis parallelisis 
eadem ratione ſecari. 


knt linez parallels A E, BF, quas {+ 

cant plana parallela GH, I K, LM, 
Dico illas ab his planis in eadem rations 
ſecari.hid eſt, eſeur ACadCE,ita B Da 
D F: quiaenim A E & BF ſunt parallels 
exiſtunt in eodum _ d earumque iatet 
ſeKiones ſunt parallelz ſc, A B,C DEF: 


crg0o AC adCE ch, ficur ANadNFf& 
ficut ANadNEjitact BDad DF g.erp 
ficurACadCEitactBDadD Fhque 
erat demonſtrandum. 


Ca pr III 
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S. I'Þ 
DE ANGULO SOLIDO, 


THEOREMA CXXI 
Traum angulorum planorum ſolidum an- go 1 
gulumn componentium, daos quoſlibet * 
tert;o majores eſſe. 


WJ ſolidus angulus A, qui contineutur 

tribus angulis planis BAC, CAD, 
DAB, Dico quoſlibet duos BAD,DAC 
majores eſſe rertio BA C. In planoenim 
per BA C duQofattus fit angulus B A E, 
angulo B A D xqualis, & reta AE - 
qualiszipfi A D; deinde in eodem plane 
per E, exrenſa fir rea B C, junAzque 
fint DB, D C. Quoniam igitur triargula 
BAE & BAD habent duo latera BA, 
AD, ipſis BA, AE zqualia,& anguium 
contentum xqualem ex conſtr, erunt quo- 
que baſes B D, B E #quales 4. Quia ver©0 , Th 1@ 
htera B D, D C ſunt majora quam BC 665TH. 1, 
ablatis zqualibus B D, B E, remanet D C 
mzzor quam E C c, rurſus quia latera D A, * AR. 9. 
A C ſunt zqualia ipſis EA, A C & baſis 
DC major, quam EC, erit quoque an- 
gulus D A C major, quam E A C 4; addi. 6Th.2a, 
tis ergo Zqualibus, B A D quidem ipfi 
DAC& BAEiphEAC, erunt BAD. 
DAC majores,quam BAE,EA C,ideft, 
quam totus angulus B A C ; quod erat de- 
monſtrandum, 


FE, > TH Kk- 
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THEOREMA CXXIL, 


2.us SOljdum angulum ſab mizoribus, quin 


guatuor rein angulu plants conti 
nert. 


It ſolidus angulus A contentus 6d 


angulis BAC, CAD, DAB. Dun! 
hos tres angulos minores eſſe quatuor re-| 
Qis, DuRtis enim retis BC, CD, ond 
erun: conſtituti tres anguli ſolidi B, C,D; | 
ergoanguliduoCBA,A BD ſunt maj 
res quam unus C B D a, limiliter B DA, 
AD C majores quam BDC, & DC4 
A C B,quam D C B;ergo ſex anguli CBA, 
ABD, BDA, ADC, DBA, ACB 
quoque majores erunt tribus his CBD, 
BD C,DCB; hi autem tres ſunt xquals 
duobus reCtis 6, ergo illi ſex duobus refti 
majores erunt, Cum igitur ſex i1li unacun 
tribus ad A #quales fint ſex reCtis propre: 
tria triangula BAC, CAD, DAB, a 
latis ſex illis duobus reis majortbus, 16 
. Iinquentur anguli ad A, ſc. BAC, CAD, 
D A B quatuor reQis minores , quodet:! 
demonſtrandum. 


C 


in | 
ath- 


CAPUT VII. 
DE 
CORPORIBUS. 


DEFINITIONES. 


67. Colidum eſt, quod longitudinem & 
ccaſlirudinem haber, 

6x, Solidi autem extremum eft ſuper- 
kicies, 

69 Similes ſolidx figura ſuns, quiz fi. 
milibus plants conſticuuntur, nul i.udimne 
equalibus, 

70, &quales fimites figurz ſolide ſunt, 
que ſimilibus planis, mulrtitudine & ma- 
gnitudine zqualibus continentar, 

71, Pyramis eft figura ſolida, quz p'ſanis 
continerur ab uno plano adunum puntum 
conſtituta ; poteſt autem illud unum pla- 
num-2 quo omnia tendunt ,, effe yel crian- 
gulum, vel quadrangulum , v-l pentago- 
num, Unde pyramis, vel triangula, vel 
quadrangula dici jolet ; reliqua omnia ad 
unum punftum conſtituta ſunt triangula 
numero reſpondentia lateribus plani, 

7. Priſma eſt figura ſolida , qurx planis 
contine:ur, quorum adverſa dua funt & 
zqualia & fimilia , & patrallela, alia yero 
parailelogramma, 

73. Sphzra eſt figura ſolida,ung ſuperficie 
comprehenſa, ad quam ab uno punto eo- 
rum, que intra figuram ſuar polita,cadei1- 

E tes 
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tes omnes reftz line inter ſe ſunt xquale,, | 

74, Axis aurem ſphzrz eſt quieſcens ill; 
retta linea, circum quam -4emicirculuy 
convertitur, 

75. Centrum ſphzrz eft idem, quod 
ſemicircul!, 

76. Diameter autem ſpherz eſt res 
equxdam linea, per centrum. dufta, & y. 
rcitnque I ſpherz ſuperficie terminata, | 

77, Conus eft,quando retanguli manen. 
te latere, corum, quz Circa reftum angu- 
lum ſunt, ciccumdutum triangulum in ſe 
iptum rurſus revolyitur, unde moyeri ce- 
perar, circumaJumpta figura, Arque i 
quie!cens rea linea zqualis fir reliquz, 
guz circa requm angulum cenvertitur, 
ortogonius erit conus, Si vero minor, am- 
b!izonius. Si m2jor oxigonius; tum enim 
angalus ad yeriicem refius fir , vel acutus, 


vel obtufus, 

78. Axis autem coni, eſt quieſcensilla 
tinea, circa quam triangulum yertitur, 

79, Batis vero coni, eſt circulus , Qui i 
ciacumdutta refta deſcribitur, 

to, Cylindrvs et, quando refanguli 
paralielogrammi manente uno latere co- 
cum, quz circa 'retum angulum ſunt, 
circumduQum paralle/ogrammum in ſe ip- 
jum rurius reyolyitur,unde moyeri ceperat, 
2i:cum aſſumpta figura, 

$1, Axis autem cylindri eft quieſcens 
illa refta linea , circum .quam parallelo- 
grammum convertiturs 

2, Baſis vero cylindri ſunt circuli , I 
duobuc diverſis latecibus,qua circumagan- 
wuideſcripti, $5. Sh 


— 


ales, 
ills | 
ulug 


eſt | 
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$;, Similes coni & cylindri ſunt, quo- 
rum & axes, & baſios diametri proportiv- 
nales ſunt. 

$;, Cubus eſt figura ſolida ſub ſex qua- 
dratis zqualibus contenta, 

$85, Tetraedron eſt figura ſolida, ſub 
qurcuor triangulis xqualibus, & xquilater:s 
comprehenſa. 

$5. Octatdron eſt figura ſo!ida, ſub oo 
ttiangulis zqualibus, & xquilateris con» 
tenta, 

+7. Dodecacdron eſt figura ſolida, ſub 
12 pentagonis xqualibus zquilateris , & 
zquiangulis contenta, 

88, 1{ocaEdron eft figura ſolida, ſub 20, 
ttia\gulis zqualibus & 2quilateris con- 
tenta, 

Atque quinque kec corpora ſola yocan- 
trr regularia. 

89 Parallelepipedum eſt figura ſolida,ſex 
fguris quadrilateris, quarum , quz cx ad- 
veclo,parallelz ſunt contenta, . 

99, Solida figura in ſolida Sgura dicitur 
in{ctibi, quando omnes anguli figurs in- 
ſcriptx conſtituuntur vel in angults,vel in 
lateribus, vel denique in planis figurz, cul 
inſcribirur, 

91, Solida figura ſolide figmrz viciſſim 
ciccumſcribicur,quando vel anguli,vel late- 
ra, vel denique plana figurz circumicriptz, 
tangunt omnes angulos figutz circum 


guam deſcribitute 
E 4 S.IL.DE 


P E 24, 
4, 14, 


aD:f, 39. 


3 Th.1tz. 
« D:f, 39. 


£ Def. i9, 
E Tt. 29, 


F Th. 119. 


£ D:f.54. 
$ Th. 86, 
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| ht 
DE 
PARALLELEPIPEDIS, 


THEOREMA CXXIII 
Paralle/epipedi adverſa plana eſſe inis 
l;a, & equalia. 


QIt parallelepipedum A RB, cujus adverſ 
plana A C, & DZ2. fint parallela adſe 
mutuo 4» Dico & hxc eſle {imilia, & xqua- 
lia:quoniam enim plana parallela AC,& 
DZ tecantur altefro plano .AE,crunt com- 
munes interſetiones A F& DE paralle. 
lz 6, ſimiliter quia plana . 4 G & F Z ſunt 
pa'allela c,& ſecantur illo altero plano AF 
erunt rurſus communes interſetiones AD 
& FE parallelz,ideoq:eric fizura. 4 F E D 
parallelozrammum 4d, 8& linea D E zqualis 
ipfi.AF e,atque ſic etiam probaripoteſt li- 
nea C Hzqualis iinex B G, & linea AH 
zqualis linex D G, & linea F Clinez E Þ, 
ergo fizura AF CH habet omnia latera 
Z Jualia lateribus figures DEB G: quo- 
niam v2:0 F 4 & AH ſunt parallelz al 
E D & DG,compreheadent hz linez E in- 
dem angulum f; fimiliter probari po-eſ 
angalus A F C #qualis a1gulo DEP & lic 
de ceterisz ergo fizura 4 F C H eſt xqui- 
latera & xquiangula figurxe D FE Þ 6G, ergo 
& \imilis g,ergo X equalis, quia paratlelo- 
gramma fim:lia ſunt in duplicata ra ion: 
lacerum homologorum h, fed larera jam 
oltenla 
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oftenſa ſunt 2qualia,ergo & paraliciog: 47+ 
ma, quod erar demonſtrandum, 


THEOREMA CXXIV, 

Bifariam ſecari parallelep peduma j|la- F,5% 
no, quod per diametros oppoſitorum 
plazorum tranſit, 


I per diametrum'AE & M K agatur 
planum. HOico per hoc parallelepipe- 
dum 1n duas partes Zquales diyidi ; quia 
adverſa omnia parallelogramma ſunt xqua- 
lia inter ſe 4, & triangulum AEF eſt , Th. 123, 
xquale triangulo E A D6, ſimiliter trian- ® Th. 2g. 
gulum K M L zqualeeft triangulo K M G, 
ſed parallelogrammum AEKM, eſt u- 
trique parti commune,ergo parallelepipedi 
pars AG continetur planis xqualibus & 
zquemultis, quemadmodum pars EL, 
ergo hx partes \unt xqualesc, quod Ctat ,n.f 
demonſtrandum, 


THEOREMA CXXV 


Parallelepipeda equalia efſe,quibus ea- P.F-2930 
. +1&, 
dem eſt baſis &p altitudy, 


Int parallelepipeda primo AK & FD, 
quorum linez inſiſtentes bales incidant 
1,inea'dem lineas AP, C D. Dico paial- 
Iclepipeda hxc inter fe efſe zqualia, quia 
priſma triangulare F C G contineiur pia- 
nis xquemultis & fimilibus, ac priima 
HDE; quiaplana a M& HK,itcm CF : 
& D E {unt #qualia & fimilia d , f:nuli:es @ Th 133. * 
Es lriangulum 
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triangulum AOF et zquale trianguly 
HPE, ſimiliter triangula oppoſita CGM 
& L DK lunt z#qualia ; item parallelo 
grammum AG elt zquale parallelogram, 
mo HD; quia parallelogrammum AL 
eft zquale paralielogrammo O D., addito 
ergo communi H G, erit paral:elogram- 
mum A G zquale parallelogrammo H Þ, 
continebitur ergo priſma F C O zquemul- 
tis, & ſimilibus planis, ac priſma EH, 
quare hxc erunt zqualia 4-; ſublato er- 
go priſmate triangulari HGN, utrique 
parti communi, quz reſtant ſunt zqualia, 
rurſus addito communi priſmate KNE, 
remanet priſma K A zquale priſmati KU, 
quod erar primo loco demonſtrandum, 

Secundd incidant baſi inſiſtentes linez 
non in eaſdem retas, ut parallelepipeda 
KA&FR. Dico nihilominus hzc inter 
fe eſſe zqualia, quia parallelepipedum AK 
jam oſtenſum eſt xquale parallelepipedo 
FD, & fimiliter huic F D oftendi poteſt 
zquale para[lelepipedum F R,ergo paralle- 
lepipedum F Reſt zquale parallelepipedo 
AK 6b; quod erat ſecundo-loco demon- 
firandum, 


THEOREMA CXXVLI 

Parallelepipeda equalia eſſe,quibus #- 
qualis & ſimilis eſt baſis, er eaden 
aititudo. 


Yint parallelepipeda A B & CD, qaz ha 
beant zquales baſes & ſimiles FB & 
CE, ſitque utriuſque altitudo cadem, Dico 
hzc 


mn uo aa Ak. 5%. S a 
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kzo inter ſe zqualia eſſe, Super baſi e- 

nim C E conſiſtat parallelepipedum C G 

zque altum & fimile ipf parailelepipeco 

A B, erunt hxc zqualia 4, ied parallelept- , pef, 506, 

dum G C eſt zquale parailelepipedo 

£ D 4, ergo & parallelepipedo A Bc, quod 5 Th.1sz, 
eat demouftrandum, 5 AX. 6, 


THEOREMA CXXVII. 
Parallelepipeda eandem altttudinem FE. 

habentia ad ſe mutud efſe,ut ſunt eo- 

rum baſes. 


Cnr parallelepipeda zque alta AB,CD. 
Dico- illa ad fe mutuo eſſe, ut eſt bafis 
CEad AF:accipiamur enim parallelepipe- 
di A B,& baſis AF zquemultiplices, vel 
una erunt majores, vel una minores, quam 
parallelepipecum C D,& baſis C E:f enim 
baſis C G tit #qualis baſi CE,erit & paral- 
lelepipedum C H zquale parallelepipedo 
CD 4, & ideo fi major, vel minor ſit baſis, d Th.u1s, 
erit & parallelepipedum majus vel minus, 
ergo ſicur ſe habet baſis ad baſin, ira paral- 
lelepipedum ad parallelepipedum 2xque al- 
tum e,quod erat demonſtrandum, «Def. 3& 
THEOREMA CNXVIII. 
Parallelepipedorum equalium baſes & © 34+ 


altitudines recipiocary- 


Int parallelepipeda AB, CD aqualia,. 
Dico ſicuti eſt baſis AE ad baſin alterius 
CF, itacſſe reciproce. altitudinem G C 
ad B E; fir caim parallelepipedum CH fa- 
; Gum 
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Qtum ejuſdem alcitudinis cum BE, etiter- 

£0 parailclepipedum AB ad para'lelepipe. 

4Th.t7, dum CH, ficuti batis A RadbaſlinCF a, 
Rucſus quia parallelep:/pedum CD eft x. 

quale ex hyp. parallelepipedo AB, habebir 

hoc ad paral.elepipedum CH eandem ra- 

tianem quam haver parallelepipedum AB 

b Ax. to, ad paralleiepipedum C H 6,fed parallelepi- 
pedum AB ad parallelepipedum CH eſt, 

ficuti baſis A E' ad batin E F, ſed ficuti eft 

baſis ADadeEeF, ita eft parallelepipedum 

C Dad CH, ſed ficuti parallelepipedum 

*Th.irzy, C Dad CH, itaceſt baſis DIadHL c, & 
fienri eft batis DIad HL, ita eſt alritudo 

D F ad F-H,ergo ex xquo ficut baſis A E ad 

C F,ita altitudo D F ad F H, quod erat,&c, 


THEOREMA CXXIKX. 


y. E.z4, Parallelepipeda efſe equalia , quorum 


baſts 3 altitudines reciprocantur, 


Qint parallelepipeda A B, CD, firque baſis 

AEadCF, ficut altitudo DL ad ML, 

ſive BE. Dico hzc inter ſe xqualia efſe: 

quia ficuti baſis A EadbaſinCF, iraeſt 

patallelepipedum A B ad parallelepipedum 

4Th.iz;, C Ha,ſed ficuti bats AE ad CF,itaet BL 

ad ML, five BEex hyp. ſed rurſus ficut 

D LadML,ſfiveDFadHF, ita eft paral- 

*Th.83. lelogrammum DI ad F I e,fed ficur DI ad 

F 1,iic eſt parallelepipedum C D ad paralle- 

fTh.1z7, lepipedum C HF, ergo parallelepipedum 

CD & AB candem rationem habent ad 

£ Ax. 10. parallelepipedum C H, ergo ſunt xqualia g, 
quod erat demonfirandum, 

THE 
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THEOREMA. CXXX, 


Similia parallelepipeda ad ſe mutuo P.E.23, 


eſe in triplicata ratione laterum ho- 
mologortum 
[nt parallelepipeda ſimilia A B,C D int» 
que homologa latera A E,E D.fintque ita 
dilpoſira ut eorum larera homologa ad an- 
gulum_ E continuentur. Do parallelepipe- 
da AB&CD eſle in ratione triplicata la- 
teris AE ad E D, compleantur enim paral- 
lelepipedorum ſpatia produttis lateribus, 
cit parallelepipedum A B ad parallelepipe- 
dum-E G, feuti baſis A H ad E 1, five ficut 


AEadEDa,ideſt, ficuti L adM; rut- , Thje7, 


ſus eandem ob cauſam eſt parallelepipe- 
dum E G ad parallelepipedum EN, ficati 
OEadeEP, five M ad R & ecandem ob 
cauſam eſt purallelepipedum NE adparal- 
lelepipedum D C, ficuti HE ad E F,live R 
adS; erit ergo ex #quo parallelepipedum 


A B ad parallelepipedum C D 6,ficuti L ad g Th, 83; 
$c, ſed L, MC R,S ſunt quatuor continuo , Th. 66. 


proportionales, quia L, eſt ad M. ex hyp. 
ficuti AEad ED,&MeſtadR ficuti OE 
adEP, ſed ficuti AEadED, tact OE 
ad EP (\unt enim hzclatera homologa) 
ergo ſicuti L ad M, ita eſt Mad R, fimili- 
terque de reliquis R & $ probabitur: kabet 
ergo Lad S triplicatam rationem ipfius L 


ad Md, ed ficutiL adM.,itact AE ad gnefun 


E D,crgo parallelepipedum A B ad parat- 
lelepipedum C D habet triplicatam ratio- 
nem laterum homologorum AE,ED, quod 
erat demonſtrandum. ; 

S. I 1DE- 
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Sg. IT in 

DE PRISMATIBUg | 
CYLINDRIS, FYRAMIDIBUS, &c. _ 
THEORKEMA CXXKXIL 


Priſmatibus quibuſcunque convenin | {in 
ea,que theorematibus l:5.127.118, | BC 
129..130. de parallelepipedis demon- | 
flrata ſunt. cr0 


"Int priſmata A BCD,CBF H,quorum *' 
oppoſita plana DAG&EFCR finttti- _ 
angula, aut in triangula ( quod lemper fieci 
poteſt ) reſoluta. Duco, ti hzc habuetint 
eandem multitudinem, & baſin, interſe St 
zqualia efſe. Quia priſmata ABCD, FB - \ 
C H ſunt dimidia parallelepipedorum F E, 
 Th.114+ FI, 4,ſed hzc inter ſe zqualia demonſtrata 
ſunt theoremate 125, ergo & zqualia ſunt 
earum dimidia, ſc, priſmata FBCD, 
FCBH. Atque fic reliqua, quz de paral- 
lelepipedis demonſirata ſunt theoremati« 
bus x27. 128. 129. 130, priſmatibus con» 
yenire oftendi poſſynt, Quod erat demon« 
ſrandum, 


| THEOREMA CXXXII, 
PF1h Cylindris convinire ea, quetheoremes 
Lt te 131. depriſmatibus demonſtrate 
ſunt. 
Clnt cylindri AB; BC, Dice fi habue- 
AF tint eandem baſin, & altitudinew,ilios 
inter 


T_T w9wmTmz CC ww  ” Ak 
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inter ſe zquales eſſe, Si enim fieri poſſit, ſie 
AB majo: » ac propterea illi inſcriptum fix 
prilima ADFG ita ut cylindrus A B mi- 
nori quantirare exſuperet inſcriptum pris 


ma, quam cylindrum B C ( quod qui fieri 
poſſit 42, problemate docebimus ): ſimili- 
ter ſuper eadem baſi FBG inſcriptum fit 
priſma ipfi cylindro B C,erunt hec priſma- 


tainter le zqualia 4, ergo non cylindrus s Th. 1374 


B C, qui priſmate in{cripto C HF G major 


| efergo cylindrus A B non major eſt cylin» 


dro B C, quod erat demonſtrandum.Atque 


| fic refiqua, quz de priſmatibus theorema- 


te 131 demonſtrata.ſunt cyliadris canyeni- 
re oſtenduntUce 


THEOREMA CXXXIII. 
SeRtionem pyramidis plano ad baſin pa- 
rallelo ſeft e, ſumilem eſſe baſe pyra- 
midis. 
on pyramis A-B C D,, que ſecetur ad. 
batin parallelo plano L M N. Dico ſe- 
Qionem L MN. figuram efficere ſimilem 


bak ABC. Quia ſicuti ct AD& LD, 
fireCDadNDiitact ACad EN, &CB 


adNM, & ABadLM6, ergo utriuſque Th, x0, 


figurz latera omnia ſunt proportionalia, 


ergo fGigurz ſimiles c, quod erat demon» #Th.7- 


ſrandum, 


THE 6- 


oO Td, 133, 


4 Th. $9. 


s Th.$9. 
d Th.133. 


a Th. 50, 


fTh, 89. 


$ Az1c; 
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THEOREMA CXXXIy, 

Seftionem duarim pyramidum planoud 
baſin parallelo faltam,equalemeſſy, 
quando earundem pyramidum baſe, 
& altutudines [unt aquales.. 


Qlnt dux pyramides ABCD, & EFGH, 

baſin & altitudinem habentes zqualiz 
fintque ſeftiones, qux fiunt a plano ad 
utramque baſin parallelo LMN& OPR, 
Dica has inter ſe zquales efle. Quoniam 
enim figura LMN elt fimilis ſfigurz ABC « 
habebunt hz duplicatam rationem laterum 
homologorum 6b, quare ſicut LNadAC, 
ſive, quod idem eſt, ficut L Lad DA, it 
ſit linea VadX, & ficutVadX, ita h 
X ad. Z, habebit ſeſe figura LMN ad BCA 
ſicuri V ad X e, fimiliter quia figura OR? 
eft fimilisipiEGFd, habebir & una ad 
atiam duplicatam rationem laterum homo- 


logorum ; ſed ficuti ORadEF, ita OH 


ad EH.Gve K HadlIHe,& quz huic paral- 
lela ct L D ad A D, & ex conſiruftione 
ad X; ergo ſicuti Vad Z,-ita O P R ſeftio, 
ad baſin EFG.; ergo triangulum O? R 
eftadEFG, ficuti triangulum L MN ad 
ABC, ſed bafis ABC&EFG erhyp. 
ſunt Xquales, ergo & LMNiph OPRg, 
quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA CXXXV. 
Pyramides quaſcunque eqnnalem baſin, 
& altitudinem habentes,equaleseſt, 


Gint pyramides ABCD, EFGHe 
equate bafin, & altitudincm.babenres. 
Duo 
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Dice pyramides has inter ſe zquales efle, 
in-minus; fir pyramis A B C D maior.ideo- 
que huic inſcribi cenſeatur ( quod qui fieri 
cbeat docebimus prob.41)ſegmentum ſo- 
dum compoſitum ex priſmatibus 2zqua- 
[em altitudinem, ſimileſque baſes habenti- 
bus, it2 ut pyramis A B C D minort quan- 
titate exſuperer figuram inſcriptam. quam 
mramidemE F GH - cum pyramidi alteri 
ioſcribantur zq; multa priſmata,habebune 
1,0mna hzc priſmata utriuſque pyramidis 
equalem altirudinem, quia altitudo utriuſ- 
que pyramidis DB & HC eſt zqualis, & 
hee in-z2que multas & zquales partes, five 
priſmata dividitur; deinde habent hzc priſ- 
mata baſes ſingulas fingulis xquales, ec. 
(MNiphOPR, & fic de ceteris, quia 
nempe utraque pyramis habet zqualem al- 
itndiren & baſin, & lecatur eodern plano 


ad ban para'le!o4 , ergo omnia priſmata « Th. 134. 


preamidi a B C 1 in(cripta , ſunt zxqualia 
imatibus inſcriptis pyramidi EFGH, 
cim tamen illa majora eſſe dicantur,quam 


' f prramis EF GH, ergo mult majora, 
| quam figura eidem pyramidi EFCH in- 
| ſcripra, quod eſt abturdzm, Ergo pyramis 
| ARC Dnoneſt major, ſed zqualis pyra- 


midi E F G H. quod erat demonfrandum, 


TH xE- 
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THEOREMA CXXXYVI, 


P.E.s9, Omnis pyramis eſt tertia pars priſmatit 


l, 12, 


eandem baſin, eg altitudinem babes 

ers. 

le priſma triangulare A D in tres py 

mides diviſum. Dico has omnes interſe. 
zquales efle, Eft enim pyramis .4 BC? 
zqualis pyramidi E F D C,quia habenty 
ſes oppoſtas EF D &.A BC zquales, & 


#Th.135, altitudinem communem «, ſimiliter ear 


dem ob cauſam eſt pyramis E C FD #qu. 
lis pyramidi E A C D,quia utriuſque bak 


dTh.1zs, ECF& EC Aſunt xquales b, & altitndo 


* Ax. 6, 


communis, ergo hxc zqualis cum pyrami. 
de EFD(, & cum .A D RC c,ergo pyrs- 
mis .ABCO eſt tertia pars priſmatis 
A BCD FE,quod erat demonſitiandum, 


THEOREMA CXXKXVYVII 

Pyramidibus quibuſcunque convinint 

er,9ue theoremate 131, dep iſmati- 
bus demonſtrata ſunt, 


Qint pyramides ABCD,EFGH en 

dem al:itudinem habentes, Dico hac 
inter ſe in ratione baſtum eſſe. Quia pyra- 
mides hz ſunt tertia pars priſmatum Al, 
E L, fed hec in ratione baſium inter ſe eſſe 
demonſtrata ſunt Theoremate 1; 1,ergo & 
in eadem ratione ſunt eorum tertiz partes 
ſe. pyramides. Arque fic reliqua, quz d: 


priſmatibus demoaſtrata ſunr Theoremate 
131, pyramidibus convenire oltendi poteſt, 
quod erat demonſtrandum, 


THE8b- 


ET Ee rmnogpog mr = Fo 1 


4 l, 
mati! 
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. 
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THEOREMA CXXXVIILT. 


(mis convenire ea, que Theorematibug P.E.tg 
de pyramidibus demonſirata ſunt. ' ln.” 


lat coni .4 B C. D E F. Doo, fihabue- 
int 2qualem baſin 8& alcirudinem , illos 
ater ſe 2quales eſſe. Sin nvinus ; fit conus 
47 C major, ac propterea illi inſcripta 
ſtpvramis. AG HC I, tautconus ABC 
winoci quantirate exſuperet inſcriptara 
pramidem, quam cenum D E F { __ 
quifieti poſſit docebimus prob. 43.) timi- 
lter in alrera coni baſi, ſc, zquali circulo 
inſcripta conſeatur figura zqualis & ſimis 
lisipli.A G H C 1 B, ſuper qua exiſtat py- 
mis DK,LFME, erunt he pyramides 


inter ſe zquales 4, cum tamen pyramis a Th.tzs, 


AGH CI 'Þ major eſſe dicatur, quam co+ 
rus D E F, ergo multo major, quam pyra» 
mis eidem cono in'cripra, quod eſt abſur- 
dum, ergo conus A B C non eſt major ted 
zqualis cono DEF, quod erat demonfirane 
cum, 


THEOREMACXNXKXIX. 


Omnia co-pora ſimiiia efſe in triplicata 
ratione laterum hamologor um. 


| Cint corpora ſimilia ABCDE, FGH 


KN. Do illa eſſe in triplicara ratione 
larerum homo!ogorum, ſc, lateris A B ad 
FG, Quia hzc corpora reſolyi poſſunc 
in pyramides triangulares Zque mulras, 
& ſimiles, ſed hz ſunt in triplicata ratione 


laterum homologorum b , erga & ea bT>. oxy. 


alu 
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ram multiplices, quod erat demonſttas 
dum, 


THEOREMA CXL. 
Sp" avas effe in triplicata ratione dis 
metrorum. 


Int ſphar®s ABC, DEF. Dice illy 

eife in triplicata ratione diametrorum 
AC, DEF, Sin minus ; inſcripra fir ſpharz 
multilatera figuraADCG , ita ur fizun 
inſcrip:a ad fphzram DEF majorem tz 
tionem habear, quam triplicatam diametti 
AC adDF:{imilicer infcripra cenleatur ſimi. 
lis multilatera figura alteri ſphare DEFE, 
habebic inferipta tigura ad ſimilem inlcrig. 
tam figuramDEFRH triplicatam rationem 
lateris BC,EF a,( ſunt enim figureſimi- 
les) five diametri AC& DF, ergo fig 
ra inſctipta ABC Gerit ad ſpharam DEF 
in minori ratione, quam diametri AC 2d 
D F, cum tamen ante diceretur efſe in ma 
jort ratione, quod & abſurdum, ergo ſphe- 
ra ad ſphzram eſt in triplicata ratione dis 
metrorum,quod erat demonſtrandum, 


Hee duo ([equentia Theorematl, 
quorum hnic Theoremati nonageſims, 
Hind centefimo prefigt debuit , quit 
om:ſ] 1 furrunt,hic ad calcem adjicio. 
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THEOREMA CXLI. 
(irculos inter ſeeſſe in duplicate ratione P.B. 2, 
a ſuarum di emetrorum, L 12, 


lnt circuli ABC, DEF, eorumque 
diametri AC, DF, Fiat ficur A Cad 
ily DF, itaG adH, & ſicurGad H, itaH 
oY ad1. Drco ficut G ad, ita efſe circulum 
ut | ABCadcirculum DEF, Sin minus, ha- 
2U7 | bearcirculus ABC au alium majorem ra- 
| & | tionem, ideoque illi inſcripta fit fignra, ita 
wy ut hxc adhuc majorem rationem habeat ad 
As ciculum DEF, quam G adI ( quod qui 
©,» | fieti poſſir pr, 39, docebimus)deinde altert 
"?- | circulo inlcripra fit figura priori figure i- 
| milis, erunt Omnia triangula harum figu- 
Me | rarum fimilia, ideoque AC ad DF, 
4 j ficut AB ad DE 4, ſed ficut AC ad «Th.88. 
1d DE, itacft Gad H ex hyp. ergo AB ad 
© M8 % ficut won H, ergo _ ., ad1, ita 
erit figura inſeripta A B KC ad figuram in- 
4 7 DE LE b, ſed Genes, inferipts — 
ABKC habere dicebatur ad circulum 
DEF majorem rationem , quamG adI, 
ergo adhuc longe majorem ad figuram ei- 
) | demeirculo inſciipram, quacum ramen 
jam in eadem ratione eſſe dicebatur.quod 
eſt abſurdum. Ergo circulus A B C eſt ad 
cicculum DEF , ficut G ad 1, fivequod 
idem eſt, in duplicata ratione ſuarum dia- 
metrorum A C ad D F, quod erat demen- 
trandum, | 


TRE 
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P.E.6, 
L 2. 


* Th, 39. 


THEOREMA CXLIV 
Reflangulum,quod fit @ tota linea tm 
adjefta, & adjeta una cum quagy. 
to dimidie, fimul equalia ſuntqu 
drato, qued deſcribitur a linea, qu 
tum ex dimidia,tum ex adjettaty 
ponitur, 


It linea A B diviſa bifariam indC, il}. 

que fit adz<ta B D. Deco reAangulun 
AD B, five A 1, una cum quadrato din. 
diz C D, id eſt, quadrato K G, xqualceſ 
quadrato CDE, Quoniam enim lay 
LK zquale ipfi KH, ex hyp, five HG, 
hec enim ſunt latera quadrati; & K Cet 
zquale ipfi H B a, five H I, quia hzc rut 
ſunt latera quadrati; ergo refangulun 
HE& AK ſunt xqualia, & cetera (un 
communia, ergo reftangulum A I & qui 
dratum K G {iunt xqualia quadratoCF, 
quod erat demonſtranqum., 


P 


PROBLEMATA 


x Quibus ut aliquid fieri poſtula- 


tur, fic quibuſdam indigent, 
quz,quin fieri poſſint, mini- 
me dubia fint, quzque ideo 4 
Mathematicis dicuntur, 


 b RINCIPIA PRAGTICAs 


SIVE ; 
POSTUL ATA. 


QUALIA SUNT, 


am extendi poſſe. 


7 \ Puno ad puntum lineam 1e- 


2.Lineam datam ad utramque 


| pattem poſſe produci, 


3. Quocunque centro & interyallo de- 
ſcribi poſſe circulum, | 


0 


S., I. 
DE LINELIS RECTIS 


EARUMQUE ANGULIS. 


PROBLEMA LI. 


A dato punto lineam retam alters pa- P-E-1% 


ralelam ducere. 


lt datum puntum A,& tinea B C, cui 


allela ducenda fit, Centro A, quo- 
canque 


III 
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s Poſt. 3, 


þ PoRt, 1. 


os The 18, 


4 Th. 4+ 


P.E, 3 
I, &. 


Pr. 4. 
F Poſt, 1. 
£& Pr. 1. 


b Def.z8. 
s'Th. 29, 


P..E.z.1.5. 


4 Pr.'s, 
iPr,. , 


m Poſl.3, 


n Def, 21. 


cunque intervallo deſcribatur circulipy 
DF E 4,deinde codem interyallo, & («, 
tro D deſcribatur arcus lineam datan i, 
terſecans in G, item centro G, eodem iz 
tervalloarcusE ,, poſtremo per A & Eq 
tendatur linea reCta 6. Drco hanc efſe pau, 
lelam ad lineam BC. Quia linez AE,Al, 


ſunt #quales lineis DG,GE ex con,1| ; 


AG eſt communis,ergo triangula AGEL 
AGD habent omnia latera zqualia, erp 
& angulos c,ergo angulus GAE eſtzqu 
lis angulo .A G D fibi alterno, ergo line 
AE,VC (unt parallelz d, quod petebaw, 


PROBLEMA I[I. 

A dato puntto date lines equalem ds 
Ccre. 
Atum fit puntum A,& linea BC. 
puncto A ducatur parallela ADe& 
inde conneRantur A & Bf, & huicpat 
lela ducatur CE g. ico A E efſe zquilen 


ipſi Þ C. Quia A B C E eſt Parallelegran | 


mum h, ergo bina oppoſita latera ſunt 
qualia s, ergo ex punto A dutta eſt AE 
qualis linez Z C, quod pctebatur, 


PROBLEMA [ []. 

A data linea auferre pariem alleri & 
qualem. : 

| þ ms ſit linea A B, I qua auferenda\i 
pars ipfi C D zqualis,fiat A E parall 
la,k & aqualis ipfi C D 1, deinde centro 4 
intervallo AE deſcribatur circulus mn, Di 
AF eſle lineam petitam. Quia hzc eſtz- 
qualis ipfiAEn, & AEipfi © Dex cork, 
ergo 


erg 


AT 


culipi 
, & (0. 
tam it 
lem i 
& Ee 
e part, 
(E,AD, 
Onſt, 
AGE\ 
|, Ergo 
d ta, 
0 [ine 
datur, 


da it 
ralle 
0.4 

Di 
ft 2: 
on, 
ergo 


ego A Feſt zqualis ip C D a,ergo i data «Ax, &, 
AB ablara eſt pars AF aqualis ipfi C D, 


quod petebarur. 


Dato angilo alium equaſem facere. PF. 13 


PROBLEMA IV, 


Atus fit angulus AB C, ConneQan- 


tur A&Cs, deinie fliar DE Xqualis 6 Peft. 1, 
pi AC, & DLiphAB, & EF ipſi BC c,e Pr. x. 


& centro D. interyaillo D L ducatur arcus, 


item centro E, intervallo F F a:cus 4, qui g pcg, x, 


ſeſe ſecent in G, Dico angulum DGE z- 
qualem eſſe angulo daro A B C; ſunt enim 


iniriangulis ABC& DGE omnialateia 


lngula fingulis zqualia, ex conſtr, ergo & 
anguli e,ergo & angulus DGEipHABC, ,r ;e, 


*| quod perebatur, 


PROBLEMA V, 


Angulum daium dividere bifariim. 


D 


interyallo deſcribatur arcus AC, deinde 


Atus fir angulus A B C,qui dividendus 
eft bifariam, Centro B quocunquz2 


eodem intervallo centris A & C arcus D 
&E, quiſeſe ſecent in F, a punto aurem 
Fducatur linea F B, Dico anyulum A B C 
diviſum eſſe bifariam, ſive, quod idem ett, 
angulum ABE equalem efſe angulo 
CBE:quia triangulum B A F,haber omnia 
lera zqualia lateribus trianguli BC F,ex 


conſtr, ergo & angulos angulis f, ergo & pry, jv 


ang1 


lum A B Fangulo CB F, ergo avgulus 


ABC diviſus eft bifariam, quod peteba- 


'Ut, 


E P R Ge 


Problemata. II3 


P.F. 


, 
Il, «+ 


IJ 


I14 


fs 


Problemata. 


TROBLEMA V I: 


- * init. A dato puntoperpendicularem erigen, 


Atum fit punttum A, linea data BC, 
D ad quam ex punto A perpendiculz. 
rem oporteat ducere, Centro A, quocun. 
que interyallodeſcribatur arcus,qui lineam 
tccetin B & C, junganturque A B.A Ce 
inde angulus B A C dividatur bifatian 
per lineam AD 4,D4co lineam ADeſleper. 
pendicularem.Quia anguli B&C ſunt zque 
les 6,item uterque ad A ex conltr. ergore- 
l;iqui ad D etiam zquales erunt,ergo refs 
e:20 AD eſt linea perpendicularis, 

Sit 2,datum plnftum in ipſa linea,ſc.D, 
utrimque accipiantur partes zqualesDB, 
D C, & centris B & Cquocunque intet- 
va'lo deſcribantur arcus, qui ſeſe ſecentin 
A junQtts igitur punftis D & A, DicoDA 
efſe lineam perpendicularem. Quia trian- 
glia ABD, A CD habent omnia laten 
zqualia,ergo & omnes angulos,ergo & an 
gulos ad D, ergo reftos, ergo D A eſt pet- 
pencic ratis ; ergo a punto dato perpen- 
cula:em d1ximus, quod petebatur, 


PROBLEMA VII, 

Dividere lineam bifariam. 
Ara fic linea A B, que dividenda & 
bifariam, Centris A & B,de{cribantut 
arcus , qui ſeſe mutuo fecent in C, exC 
d1mittatur perpendicularis C Dd, Diu 
ineam A B diviſam eſſe bifariam. Quiain 
rriangulis ACD, B CD ſunt latera AG 
B C zqualia ex conſtr.item anguli ad D ex 
conſtreX latus CD eſt commune, ergo re* 
iqua 
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liqua ſunt #qualia 4, ergo & baſis A D baſi's Th. 19, 
3 D,ergo data A B divila eſt bifariam,quod 
petebatuts 


PROBLEMA VIII. 
Lineam 22-qQuacunque probortione divi- PP. q. 
dere. _ 

[t data linea A B, qur diyidi debeat in 
| nm linez AD & CA. Conj11- 
garur B D, illique parallela ducatur C E 6, 
Dico lineam A B ira diviſam efle in E, ur 
ADinC, Quoniam enim C Eex confir. 
parallela ad DB, erit B Aad E A, ſicut 
PAad C Ac, quod petebatur, « Th, 79. 


PROBLEMA IX. 

Tribus aalis quartam propertionalem PF. 13. 

mvenire. | > 

[nt datz AB, BC, & APD, opotteat- 

que invenire DE, itaut ADfitadDE, 
ficut ABadB C, Conjungatur D B, & ad 
hanc ex C ducatur parallela CEd, Due 2Pr, x, 
DE eſſe petitam quartam proportionalem, 
Quoniam enim C E, B D ſunt parallela ex 
conſtr, eſt ut A BadBCitaADad DEe, ,m\, -g, 
quod petebatur, 


PROBLEMA X. | 
Duabus datis tertiam proportioualem P-E-1, 
invenire, - 

Int darx AB, BC, ad quas oporteat 

1:yenire rertiam proportionalem, Flat 
AD zqualis ipfi B Cf, & conivngantur ,,, , 
BD,% ad hanc ex C ducatur parallela CE, 
Dico D Eeffe petitam tertiam proportio- 
talem, Quoniam enim CE, B D ſunt pa- 
Fz raliclz 


6Pe.r,' 
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& TD.141, 


Preblemata, 


ralle!e ex conſtr. eft ut ABadBC, it 
BCutveAD (he enim funt xquales ex 
conſtr, ) adD Ea, ergo D E cfttertia pro. 
po: tionalis ad duas datas,quz petebatur, 
PROBLEMA XI. 
Duzpns ditis mcdiam proportionalen 
120ent'e 
int A B, BC, inter quas oporteat inye. 
uire mediam proportionalem. Ex Beti- 
g:*ur perpendiculatis 6, & dividatur AC 
bifariamin D c, centroque D, interyallo 
D A de{cribarur circulu- d, qui ſecet pete 
pendicularemin E, Dico BE eſſe medi 
am proortionalem petitam. Quia angulus 
AECefretuse, & EB perpendicularis 
ex conitr.ergo triangula ABE, E BC ſunt 
{imilia f, ergo ut A Bad ' BE, itaVE 
ad ZCg, ergo BE eſt media proportiona» 
lis, quz petebatur. 
PROBLEMA XII, 
Datam reftam media, I extrema rt 
tinne ſecare. 
Qlr dara linea A Þ, ita dividenda in C, ut 
A Þ ad A C,ficutti A Cad C 7, Expun- 
Go A erizatur 4 E perpendicularis ad 
AT »,fiatque AE zqualis ipfi A B:dein- 
de dividarur A Z bifariamin Ds, & fiat 
D F zqualis ipli D B, & A F zqaalis ipli 
AC. Dico lweam.A RB in C diviſam eſſe 
ext:ema & media ratione. Quoniam enim 
rea E Adivyila eſt bifariam in D,& e' ad- 
dia in directum AF, erit retangulum ſub 
EF % F A una cum quadrato dimidiz 
D .A,xquale quadrato retz © F k, hoc eſt 
qua* 
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quadrato rete D'B (hz enim ſunt zquales) 

et autem quadratum refzx DB, xquale 

quadra:is retarum D A, Z 4, quate re- 8 Vh. 101, 
Gangulum E F A five E H una cum qua- 

dtato reQtx D A,xquale eſt quadratis DA, 
AB,dempto ergo communi quadratoDA, 
remanebir retangulum EF A tive E H 

zquale quadrato AÞB five BE ; ablato igi- 

turrurſus communi retangulo E A F hive 

EC, remanet quadratum AF five.4 H 

zquale retangulo.A BC tive CG, ergo 

fcut AB ad AF,five ACaitaiACad C'B b, gth, (oo, 
quod petebatur, 


S. II. 


DE TRIANGULIS, 
ALLISQUE FIGURIS 
RECTILINEIS. 


PROBLEMA AXIIT. 
Trangu/umaquilaterum,@ralind quod- PE. 1. % 
. . . A 32, i643. 
clinque ex tr1bus datts linces Cfi-ere, 


It dara linea una A B, ſuper quam opor- 

teat excitare triangu'um Xquilaterum, 
Centro A & B, interrallo linez datx A B 
deſcribantur arcus, qui ſeſe lecent in C.Dx- 
© triangulum A BC eſle aquilarerum, 
Quialinez C B, B A lunt zquales c, & 1 «D-f. x0, 
militer ob eandem caulſam CA ipfi A B, 
ego & CA iphCBzqualiseft d, quoc. & 33.6, 
petebatur, 

Si autem datz fuerint tres linezx D A, 
AB, BE inxquales, ex quibus oporteat 
conficere triangulum, Centro A,intervallo 

F 3 AD, & 
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A D, & centro B,interyallo B E deſctibane 
tur circuli,qui ſeſe ſecent in C, Dico trian- 
gilum ABC fatum eſſe ex tribus lineis 
datis, quia CAipfiAD, &C B ip BE 
xqualis eſt a, quod petebatur. 


PROBEEMA XIV: 
Para%e!ogrammum e fficere in dato an- 
gulo,quod daito iriangulo equale ſit, 


[t datum triangulcm ABC, & datus 

angulus D, oporteatque parallelogram- 
nium efficere, quod xquale ſit triangulo 
A R C,& habeat avgulum D. Ducatur BH 
para/lelaiph A C 6, & A C dividatur bifae 
riamin G, ftatque angulus C G F zqualis 
angulo Dc, & dueatur CH parallela ipfi 
G F. Dico parallelogrammum G H eſſe pa 
rallelogrammum petitum. Qua triangu- 
lumABC eſt duplum trianguli GFCd, 
ſed ejuſdem rrianguli GF C duplum eſt 
patallelogrammum G H e.ergo triangulum 
AB C & parallelogrammum GH inter ſe 


ſunt zqualia f, quod petebatur, 


PROBLEMA XV. 
Parallelogrammum conſtituere ſuper das 
tz retÞ.t & dato angulo,dato tyiangie 
la equale. 


Ye datus angulus C, datum triangulum 

D, data crefta A ?, | uper qua conftituen- 
dum ir paralle'ogrammum zquale trian- 
gulo D, in angulo C, ÞP 9/ucatur linea AB 
in Ge, fiarque paralle!ozrammum BH 
xXquale ti1angulo D in dato angulo Ch, 
comp!eaturq; paraileiogrammum AG HI, 
& ex 
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& ex I per B ducatur linea I B K, deinde + 
compleatur parallelogrammum IHKM, 
& per Bducatur linea P O paralle!a pſi 
IM Dico AU efle parallelogrammum 
petitum.Quia triangulum HI K eft zquale 
triangplo 1 K M 4, & eandem ob cautam , oY 
ABIiphi1BP, & GBKiphKBO,ergo 
& parallelogrammum A O zquale erit pa» 
rallelogrammo BH 6b, ſcd BH eſt zquale , , , 
ttiangulo dato D, & angulus GBP ſive ** 
AB Oc, angulo dato C ex conſtr. ergo pa- , mh, ,, 
rallelogrammum A O faftum eſt zquale 
triangulo D, in angulo dato & ſuper data 
linea, quod petebatur, 
PROBLEMA XVI. 

Parale'ogrammum facere dato recHili- P. Es, 

uco equale 113 dats angulo, & lmea. hs 


It datum refilineum A ÞB C, cui opor- 
reat parallelogrammum xzquale facere 
in dato angulo D,& fuper linea E, Divida- 
tur refilineum in triangula A,B,C,hatque 
parallelogrammum E in dato angulo, & ſu- 
per dara linea zquale triangulo A d, deinde 4Pr.ts, 
parailelogrammum FiphB, &GipſiC, 
Dico parallelogrammum EF G eſſe paral- 
lelogrammum petitum. Liquet ex con- 
ruione. 
PROLLEMA XVII, 
Dunrdratim ſuper dita ret conſli- P. F.36, 
tiere, "A 
Q data A B, ſuper qua oporteat quadra- 

tum conſtituere. Ex punto A erigatur 
perpendicularis A C e, & abſcindatur A D ePr.s. 
Zzqualis ipli A BF, deinde centris B & D fPr. 3. 
F 4 deſcri- 
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o Th..19, 


b Th. & 


"— 
£ Tt. 10, 


JD f.5$, 


P.E, I4s 
lt. a, 


«Pr,15, 


fPr,!0, 


4 Th.1c0, 


6 Do 13+ 


* deſcribantur arcus ſeſe ſecantes in E , jun: 


gantuirque BE & DE, Dico A Eeflſe que 
dratum, Duda enim diamettro BD; habe. 
bunt triangula ABD & BDE omnia latera 
xqualia ex conftr, ergo & angulos a, e:go 
& angulum EDB z#qualem angulo- alrerno 
D B A,& angulum E B D zqualem alterna 
ADB, ergo linez ſunt parallelz b, ergo 
anguli interni A & ADE ſunt zquales 
duobus reQtis c, fed angulus A eft reftus ex 
conſtr, ergo & reliquus A D E; & eadem 
ra:i0ne probabitur reus ABE & BED, 
ergo omnes anguli ſunt re&i , & omnria 
larera ſunt xqualia,ex conſtr, ergo AE eſt 
quadrarum 4, quod petebatur, 
PROBLEMA XVIII. 
Dato refiilineo aguale quadratum c0n- 
lirxrie 
[r datum reQtilineum A, cuj zquale 
juadratum faciendum %, Fiat reftan- 
gulum B C xquale reQtilineo Ae, deinds 
ter CD & D Binveniatur me-i:a propor- 
t:0na'lts DG f, D:co quadratum excita;um 
ſuper D G 2quale eſſe retangulo B C. Quia 
rcQangulum quod fir ſub mediis zquale eſt 
illi, quod fir ſub extremis g , ergo faftum 
et,quod pereva: ur, 
PROBLEMA XINX, 
Dato ref lineo quadratum datum aus 
gere,vel m nee. 
I datum reftilineum A, & quadratum 
BC, oporteatque facere quadratum 
D E,quod utrique zquale fit, Fiat reilineo 
A zquale quadratum EF +, tatuanturque 


qa» 


_— 
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quadratorum latera BG, G E ad angulos 
retos 4, tum ſuper linea B E angulun: «Pr. 6. 
reftum lub:endenre fiat quadratum E D, 
Dico quadratum hoc quadrato BC, & 
ietilinzo A, five EF zqualeefle. Quia 
quadrata hac omnia ſunt figure ſmiles ; 
ſed figura, quz fit a latere angulum reQum 
ſubrendente,zqualis eſt figuris, quz fiunt I 
reliquis lateribus b, ergo factum eſt, quod þ Th, wo, 
29s we 

Hinc liquet 1, quomoJdo quadratum a 
cuadrato ſubtrahi debear, 

2, Qu1omodo quadratis multis ABC Dy 
quadratum unum E zquale fieci debear, 


PROBLEMA NX, 

Pentagonum 4quilalei nm, & &qui an- 

oulum conſtitne-e. 
IL linea quzcunque? D B, quz dividatur 

media & extrema ratione in A c,deinde , p, «, 
centro A & B, intervallo B D deſcribantur 
arcus d, ſeie ſecaates in E, & rarſus ceniro 4 Pr.tt 
E, interyallo A B, delcribantur arcu<, qui 
priozes arcus ſecent in F & G, Bico A BG 
EF eſſe pentagonum xzquilaterum , & 
zquiangulum, Fiat enim E 1 xqualis ipf* 
AB,& per tria hzc punQa E, I,B,deſcriptus 
cenſeatur circulus. Quoniam iraque eſt ex 
conſtr, D B, five FA ad AB,ficur AB ad 
AD ſive A 1, erit quadratum AB zquale 


reftangulo E Alc, ergo rea AB rangit © 1% 100: 


cicculumf, E1B, & angulus 1B 4A ef ſ 32356. 
zqual:is angulo AEB in alterno ſegmento _, 
exifentiz, ergo retus ABE aqgualis eſt” * 
cuobus angulis I BE&IE B, fed & hiſce 

rqualis eft angulus exrernus A136, ere Th, un, . 


E 5 ELL! 


hy 5%. * 
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a Th.1;. 


b Ax. * 
C 55 


s Th. 12, 


1, Is, 


etiam hic angulo EB A zqualis eſt,ergo & 
anguloE A B : quia duolatera EA&ES 
ex conſtr, ſunt xqualia ; ergo etiam latera 


AZB&2ZB1,quia xquales angulos ſubten- ! 


dunt, ſunt zqualia 4, fed E I eſt zqualis ipfi 
A Rex hyp. ergoetiam EI&1IP2 ſunts. 
quales 6, ideoque etiam anguli I2E& 
I E Rc,ergo angulus I E Þ eſt dimidius an. 
euli AIB, ergo etiam anguli IAZSY 
A BE. ſed triangulum AEG ex confty, 
haber omnia latera zqualia cum triangulo 
AE 2, ergo & angulos d, ergo & angulus 
EAGtveAE Zettdimidius anguli AEG 
ergo & angulus B.E G eſt zqualis angulo 
AEPZB, & eandem ob caulam angulus 
F E Acidem xqualis eſt, 

Sed quoniam triangula EGA&EBA 
ſunt ſuper eadem baſi, & zqualia, eſt linea 
G B parallela adE Ae, ideoque angulus 
A G 2B zqualis angulo G A E,ergo angulus 
EG tribus angulis ad E zqualis eſt, id 
eſt, angulo FEG : fimiliter quia angulus 
E BG zqualis eſt anguloalterno AEB 
etit rurſus angulus A 2 G zqualis illis tri- 
tys angulis ad E, five FEG: fimiliter 
probari poteſt de angulis BAF& AFE 
ergo penragonum hoc eſt zquiarigulum, 

Quod autem fir zquilaterum probatur, 
Quia angulus GAZ eſt xqua'is angulo 
GAFE, fed huic xqualis oftentus eſt argu- 
lus AGB, erg? hi zquales ſunt inter fe f 
ergo & latera hoſce angulos tubtendentia, 
ABR BGg, timiliter linea F A zqualis 
oftendi pote't-linea A B,ſed ceterz liner 
FES&SEG huic zquales ſunt ex conſtr, 
ergo pen*earorum hoc eſt xquilaterum, & 
zquanzulum, quod petebatur, P:0. 


— — 
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| PROBLEMA XXI 
| Super data refta hex agonum #quilate- 
| Tm aquianguium deſcrivere, 
| Qlr data A B, ſuper qua oportear hexago- 
| V cum petitum ſtatuere, Super hac fiat 
triangulum xquilaterum A C B 4,& rurjus 
{ ſuper AC& BC, piotratantuique linez 
| AC & BC. & ftant-CE&CEF ceteris 
| zquales, Dico A BDEFGefle hexago- 
num zquilaterum & #quiangulum, - Quia 
enim triangula GCA, &XACB&BCD 
| habent ex conſtr, omnia latera xqualia,ha- 
| bebunt & angulos omnes zquales ad C 6, 3 Th, (9. 
| ergo & illos, qui hilce ad verticem ſunt c, ; Ih. 3; 
ſed hos avgulos circumftant omnia iateca 
ualiaCG,CF, CE, C D,&c,erzo hxc 
tmangula altis triangulis in bafibus, &X an- 
gulis ad baſin ſunt aqualia, ergo hexago- 
tm AR DEFGeft xquilaterum , & a- 
quiangulum, quod perebatur. 
PROBLEMA XXiT. 
Ad:ta redta (81eadato'eftilized ſimi PE. 18, 
le, ſimiliterq, poſitum refil.noun: * 
a [tribere 
Cit datum reQilineum E G, cui ſmile, ft 
militerque poſirum reftilineum facien- 
cum fit a data linea B C. Divida:ur reti- 
lineum in triangula; deinde ſuper rea 
BC frat angulus BCD zqualis argulo 
EFC,XC BDipntFEGA, erit ergo an- d Pr. 4, 
guius BDC xqualisanculoECEF, ergo 
tangulum BCD fimile, ſimilicerque pok , q0,, +2, 
tum crit triargu'oEFGe, Arque eadem 
[4.t0ne Bayut mapgula PPH, LHI tmilia 
[L4aa- 


8 Pc, r3, 
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0 

 »7 
- 
wy 


4Pr.15. 


6 Pr. 1t, 
6:22, 


eT5.0. 
e Tit, 89, 


FAx, 10s 


PE. 
b. Io 


4 i. 3. 
ds e:,6, 


triangulis EGK, EK L, D:co reftlinea 
BCDHL&EFGKL limila, fimiliter- 
Que pofica efle, ſunt enim omnes corum 
partes ſimiles , ergo etiam tora ſimilia e- 
runt,quod petebatur, 
PROBLEMA XXIII. 

Dato ve (il neo ſmile, fimiliterque foſi- 

tun, alteri dato equale conſtituere. 

[r datum refilineum A, cut reftilineum 

B, conſtituendum zquale , & fimile, 
recftilineo C, Super D E conſtituatur paral- 
lelogrammum E F, xquale reftilineo A 4, 
& E G19li C,deinde inveniatur media pro- 
portionalis HI inter DE&EK6, ſuper 
qua ftatuatur reilineum B ſimile ipſi As, 
Dico & hoc xquale efle retiiineo C, Ut 
etenimDEad E K, ita eſt parallelogram- 
mum EF, ideft, reilineum A, ad E G, id 
et, ad Cd, & rurſfus ut D EadEK, ita 
figura AadBe, ergo Aad B & C habet 
eandem rationem, ergo B eſt zquale ipfi C 
& ſimile ipft A Ff, quod petebatur, 


S. Lit. 
DESIRCUL GO 
PROBLEMA XXIV, 
Dati arcns, ſeu circals centrum inve- 

nire. 

It datus arcus A B C, cyjus centrum 0- 

porteat invenire, In eo accipiantur tria 
puna A, B, C, quz conneRanrur lineis 
1eftis AP,BC, dividanturque bifariam g, 
liceis perpendicularibus DE, FE bh, ſete 
Iecaonbus in E, Dicoin E effe centrum ar- 


CUSs 


1s, Q 
{entru 
'omm 

| 
Perip 
(lt 6 
vide 
[ur ce 
ADC 
| acun 
arcus, 
bte! 


Ad 

[44 
WW c 
tan; 
oo 
| luper 
þ = 
| eeam 
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| {us, Quia io utraque perpendiculari exiſtit 
;entrum 4,ergo in puatto, quod utrique s Th. 32. 
commune eſt, nempe E, quod petebatur, 


PROBLEMA XXY, 
Peripherre partem dividere bifariam. p. x. 30, 
At data peripheriz pars A B C, quam di- |43- 
videre oporteat bifariam, Hujus quzra- 
ur centrum D 6, deinde dividatur angulus 3 Pr, 24, 
{ADC bifariam per lineam DBc, Dico #Pr. x. 
\ucum A B zqualem efle arcui B C, Quia 
2rcus,qut in eodem circulozquales angulos 
ubtendunt,ſunr zquales 4,quod petebatur, 4 Th. 52, 
PROBLEMA XXVI. 
Adato punto lineam tangentem du- P-E- 
cere. : 
It datum punftum A, I quo oporteat 
| rangentem Cucete ad circulum DC, 
Ducatur linca ex A ad circuli centrum B,S8c 
| lyper B A deſcribarur femicirculus ſecans 
| priorem circulum in D, Dico A D efle li- 
' ream tangentem, Eſt enim A D B angulus 
| teftus, urpote in ſemicirculo e , ideoque e Thr. 5 
| AD tangit circulum f;, quod petebatur, FfTh.45» 
PROBLEMA XXVLIL. 
A dato careulo ſegmentum abſcindere p. 8.14 
capiens angulum equalem dato an-"* 
| gnlo. 
| Qt datus circutus A B C, A quo oporteat 
abſcindere ſegmentum AB C,in quo qui 
ft angulus A C B fit 2qualis angulo dato. 
E, Ducatur linea B F, quz circulum datum 
tangatin Bg, tum ex B ducatur linea B A, g pr, 25S, 
quz faciat angulum APD zqualem an- 
gulo Eh, Dico ſegmentum 2 C A cſle ſeg þ pr, 6. 
men- 


126 Problemata. 


mentum petitum. Quia angulus BCA 
urpote in alterno.ſegmento zqualis ef ag- 
gulo DBA «ſive angulo E,quod petebatur, 


S, I'V. 
DE INSCRIPTIONE 


FIGURARUM CIRCULO, 


p.r.,, PROBLEMA XXXVIII, 
l-4.; In dato circulo de{Cribere triangulum 
fimile triangulo dato. 
gf datus Ccirculus A B C in quo oporteat 
deſcribere triangulum AB C ſimile tri- 
argulo EFG, Abſcindatur per B A ſee- 
mentum capiens angulum dato angulo G 
3 Pr, a7, xXqualem 6, & far angulus BAC zqualis 
«Pr.q, Pgulo Ec. Quoniam ergo angulus A z- 
qualis eſt angu/o E& Cipſh G ex conſtr, 
erit & reliquus angulus F zqualis retiquo 
_— B, atque adeo triangulum ABC 
eff zquiangulum cum E PG, ideoque illi 
—_ fimite d, aHed petebarur, ". 


PROBLEMA XXIX. 
D&'e cireculo cxrenmſeribere tiiangulun 
femile tr1angulo dato, 


It datus circulus ADC, cui opor- 
creat circumſcrtibere triargulum KLA 
ſimile triangu'o DEF, Fiat angulus ad cen- 
trum BG A equalis angulo EZDH, S%an 
*Pr.g, gulus CGA iph EFle, & ducantur ad 
fer, 6 AG.BG,CG linez perpe::iicvlares f,five 
tangentes circulum,quz invicem occurrant 
in K,L,M, Dico trianguium K LM —_ 
AC 


9 Th, 54. 


eſſe eri 
'AGB 
A&B 
(uo re! 
in trial 
[opal 

2quale 
| |terO, 
lus A 
Ni: XC 
|probal 
| rliqt: 

erg0 t 
'DEF 


ada 
' (lt « 
"eril 
| divid: 
| cantil 
ters 
DE] 
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2 A lee triangulo DEF, Quia in quadrato 
an- /4GBK ſunt quatuor rei, & anguli ad 
ur, /a& B ſunt rei ex conſtr, erunt quoque 
ko reliqui zquales duobus recis;ſimiliter 
ntriangulo dato anguli E DH, E DF ſunt 
a duobus re&tia 4, ergo & hi erunt g Th, w. 
zquales Cuobus reliquis angulis in quadri- 
{|tero, ſed angulo E DH eſt zqualis angu- 
/wsA GB ex conſtr, ergo reliquus AKB 
'& zqualis iph E DF, Similiter autem 
” probabitur AM C zqualis ipfi E FD, ergo 
{rliquuz K LM eſt zqualis reliquo D E F, 5 Th.74. 
ego triangulum K LM eſt file triangulo 
. [DEF6, quod petebarur, 


| PROBLEMA XXX. 

' | ndatotriangulo circulum inſeribere. P.E. 6, 
It datum triangulum ABC in quo in- as 
ſcribendus fit circulus, Anguli A & © «Pr4; 

 dvidantur bifariam lineis ſeſe mutuo ſe- 
| cantibus in D c,deinde ex D ad omnia 1la- 
ery trianguli ducantur perpendiculares 
DEDF.DG. Dico circulum centro D, 
mervallo D E deſcriptum, eſſe circulum 
ptitum, Erit enim DE zqualis ipfi D F, 
quia in triangulis A D E,A DF ſunt anguli 
IA zquales ex conſtr, ſimiliter anguli ad 
E& F,utpote rei, & latus AD eſt com- 
mune, ergo totum triangulum ADE eft 
zqualeiph A DF , ergo latus DE lateri 
; DF 4, ſed fimiliter probabitur D G xqua- d Th. 23, 
ls iph DF, ergo D eft centrum circuli tan- 
gentis tria latera ttianguli dati e,quod pe- eTh.24, 
edatyr, 
PR 0O- 


P.E.$. 
bl, 4+ 


4 Pr, 24, 


P.F.y. 
L 6. 


6 Pr. E. 


# T's 6+ 
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PROBLEMA XXXI. 
Circa datum triangulum cironlum de. 
ſcribere. 
It darum triangulum .A Þ C circa quod 
deſcribendus fit circulus, Per tria punc- 
tacA, B; C, deſcribatur circulus s, Paict 
fatum eſſe, quod petebatur, 


PROBLEMA XXXIH. 
In dato circulo quadratum inſcrivere, 


Qlt datus circulus 4 Þ C D in quo opor- 

teat quadratum inſcribere, «Diameter 
«AC dividatur bifariam, & ad angulos rec. 
ros in E,ducanturque A B,B C,CD,D A, 
Dico A BCD eſſe quadratum petr.um, 
Quia anguli omnes ad E ſunt xquales,id elt 
reett, item latera omnia xqualia, ergo & 
baſes A B,B C,C D,D A, item anguli ad 
A, B, C, D, ſinguli ſunt dimidit unius rec- 
ti,ergo ſimul juni reti,ergo.4 BDelt 
quadratum, quod petebatur. 


PROBLEMA XXXITIHM. 


Circa datum circulin quadratnm de 


ſcrivere. 
Yle datus circulus 4'B CD circa quem 


oporteat deſcribere quadratum. Ducan- 


tur diametri .A C, B D ſeſe mutuo ſecan- 
tes ad angulos retos in E 5, & ad punta 
A, B, C, D perpendiculares,feu tangentes 
cireulum invicem occutrentes in F,G,H,1, 
Dico FG HI efie quadiatum p*::i:.m, 
Quia enim linea AE ſecat lineas FI, B.D 
ad angulos retos ex conſtr, erunt hx 'inex 
parallely 6, ſimiliter quia lineaP D ſecat 

EG, 


fG,1E 
'tlz, erg 
90 la 
| 1pl1 
ia late 
\[reus 
15D, 


da 
ngulos 
"bus 17 
criprus 
{01tine 
k 16 
aaltr, | 
20d pe 
p 
thl 
£Jit 
ilt dat 
{Crew 
"antu 
!? [i & 
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Mes: 
Mpe 
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45404 
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FG, 1H ad reftos, erunt hz quoque paral- 
"tz, ergoFZ DIerit paral'elogrammum, 
go latus F I zquale erit iph B D 4, 1d » Pr, 29, 
4, iph G H ; irailiter probabuntur omnia 
{lia latera #qualia, Eſt autem & angulus ad 
Ireftus 3 quia em linea F7 eſt parallela 
1 3D,& angulas ad D eſt reftus ex con, 
it & reliquus internus 3d 7 refus 6, atq; þTh, 4; 
zangul: F,G,H, probabuntur rei, Ergo 
{GH Teſt quadratum e, quod petebatur, «Def. 58, 


PROBLEMA XXXUIV. 
't dato quadratn circulum deſc:ibere, P. ES, 
mm ſir quadratum .4 B C D, Divi a 
dantur .4 ÞB & B C bifariam d, & a&dPr.7. 
azulos rectos e,lineis E G, F H ele ſecan «Pr. 6 
"bus in 7, Dice Tefle centrum, quo de- 
criptus circulus intervallo 7 E, quadra:n 
oninebitur. Sunr enim linez omnes 7 £, 
k IG, 1 H inter ſe zquales, quod ex 
ar, pater. Ergo 1 eſt centrum cicculi f, fTh, 34, 
29d petebatur. 
PROBLEMA XKXKXV. 
rtulum dato pentagono equilatero & P, EB. 14 
eltiangnlo circumſciibere. 
{it datum pentagonum ABCDE, cul 
iccumſcribere oportear circulum, Di 
"antur anguli A& Z bifariam lineis AF, 
15, & interſe&ionis puts F, imervallo 
*4deſccibatur circulus, Dico hunc per 
nes angulos tranſirurum,Ac primo qui- 
mper B, quia linex A F& BF, cum 
aendant xquales angulos, ſcilicet dimt- 
%angulos pentagont Zquianguli,ſunt in- 
xe 2quales £» ſumiliter quia —_—_—— Th 
23 F 


«Pr,35, 


6 Pre 209, 
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CZ Feſt #qualis anguls B A F ( uterque we 
enim eft dimidius anguli pentagoni) & 1a. 'F, 
rus C7 xquale lateri BAS latus PF late» 11; 
ri 4 F;erunt triavgula CB F& B AFx. 18, 
gualia, & linea C F zqualis linez Þ F, & {i 
iiaF D & F Eeidem zqualis probabiturz {int 
ideoque centro F, intervallo F A duci po- {18 
tutt c:rculus,qui per omnes angulos penta» !;yiz 
goni tranſear, quod petebatur, I*g 
PROBLEMA XXXVI, Fl 
Circulumn dato pentagonoiequilaters,ge |i* 
£qitiargnlo inſcribere. 'p 
[cr pentagonum A 'B C D, cut opporteat | 
circulum inſcribere, Inyeniatur , ut pri- 'H 
us 4.centrum F, & interyallo perpendiculx |{lt « 
ri FG deſcribatur circulus. Dico hunc eſſe | hex; 
circulum petitum, Quoniam enim omnia [ile 
triangula, AFG,F E H &c, habent latera jc, 5 
F A,A G xqualia lateribus F E EH,& an+ |titut 
gulos ad G & Hreftos, khabebunt etiam Jatt tr 
perpendiculares FH & FG ſemper zquales ji! he 
&c, ergo circulus G H 7 ubique target {1ll, de 
pentagonum, quod petebatur, DB 
PROBLEMA XXXVII | fic 
Pentigouum dato ticuls mmſciibert, (den 
It datus circulus & 7, cut oportea! (ſol 
pentagonum inſcribere, Fiat pentago- [Pan 
num zquilaterum & xquiangulum quoe- {itp[;y 
cunque.A Þ CD Eb, cuius centrum fit F, |y,,,;, 
hocque applicerur centro circuli , & pr0- !, 
tractis lineis F P,F C &c.conjunganturin-!, - 
terſetionum puntta. DicoG HI KLeſe AER. 
pentagorium petitum. Quoniam enim li- 
nex CF, FF ſunt zquales ex conſtr,item- 
que 
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ue ined F& HFex def, circ, erit ut H F ad 
la (Fir G Fad B Fa, ergo G Heſt paral- «Ax. ro, 
te- :laad BCb, & eſt ad hancicut G F ad 6Th.”71, 
#- Fc, & ſicetiam ob eandem cauſam eſt *Th7% 
& {HI ad CD; quoniam ergo 2. C& CD 
t3 {nt zquales, erunt etiam xquales G H & 
0- 4,& zquales przterea continent angulos, 
ta {;ui2jam linez oftenſz ſunt parallelz, ergo 
SHIKB eſt zquiangulum & zquilate- 
jun pentagonum cixculo dato inſcriptum), 
th od petebatur, 


 PROBLEMA XXXVIIT. 

;. | Eexagonum ciicuio dato inſerivere, PE 
| \[t datus circulus 4 Þ C, cui oporteat 

ſe | hexagonum infcribere, Interyallo ſemi- 

2 \ametri AF, ablcindantur arcus AB, BC 

era jk, Dico 4A B C D &c. effe hexagonum 

n- \titum, Quia triangula A FB,&B FC 

m at triangula zquilarera , ergo hxc effici- 

les /Mthexagonum, ut liquet ex problematis 

et {1t1, demonſtratione, quod petebatur, 


 Hſce finio, quol ea que apud Eu- 
, \idem, aut de ſuper ficicbus aut angnu- 
at (i ſolidis ant corporibus , problemata 
0- !'[lant, difficeltatis multiim habrant, 
0 \nplno ut effor mari doceantur : ſulkm 

cs aprendlice hac 144 fiant oftendo, 
we fi:s poſe THOREMA Te 
Me XXII, CRRXXVA EXXNVIILT. CSL1, 
li- 
M- AP, 


Jus 
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£Pc-13, 


$Pc.19, 


1 Th. 46. 


C Th, 64. 


PROBLEMA XXXIX, 
Fjguram ,efilineam cireulo inſeribere, 
que a circulo doficiat minors quans 
litate,quam qu: 4418 propoſita, 


Qt circulus ABD cui inſecibere oportet 

figuram reQiiliieam , ita ur inter hane 
& circilum differentia tanta non fit in 
magnitudine, quanta eſt maynitudo pro- 


poſita E.Fiat autem quadratum illi quanti» ? 


tati zquale, aut proxime minus 4 ; deinde 
fiat quadiatum HK , quod deficiat a qua- 


drato diametri,id eſt,a quadrato L 1 quan» kh 


titate propoſita E 6b, illudque eodem undt- 
que intervallo A quadrato majori five cit- 
culi centro disjungatur, ſecetque circulum 
in O B D,P,&c.erunt primo linez OB,DP, 
TV, X Z inter ſe xquales, quia ex hypot, 
zqualiter diftant 2 centro c ; deinde telt- 
quis circuli partibus B D,P T, &c, ſubten- 
danturlinexB C, CD, huic linez B O z- 
quales, idque roties, donec circuli partem 
BD przciſe corapleant, aut relinquant pat- 


tem minorem, quam fit arcus BAO, Lico | 
figuram inſcriptam eſſe figuram petitam? | 
ad intervallum enim AN, ducanturlinez | 


parallelz ad latera figurz inſcripts , ideo* 


que erit illi ſimilis ; quare erunt illz ad ſe | 


mutuo in duplicata ratione laterum homo- 


logorum', five , quod idem cf in ratione | 
quadratorum , quzxad AG & NS exct: | 
rantur, ſive quadrati LT & HK, ergo | 


ficut quadratum LI ad diffecentiam qui- ! 
dtatorum |; 


dra 
circ 
fere 
con! 
{2m 
| 2ru 
| circu 
dan 


jquia fi 
(arculy 
0A 
aqua: 
wall, 


=" 


dratorum , five quanriratem E,, ita figura 
circulo ciccumic.ipra ART Q &c ad dif. 
feren- 1am harum figu a:um, -rgo etiam 
convertendo 4, ficur differentta quauraco- 
um ad quadratum A G,ita differen: ia figu- 
{acum harum ſimiitum ad figumam circulo 
aircum!cripram , ſed quomiam quadratum 
'tamerri A G majus eſt figura eidem cir- 
culo Circumicripta , ( linex enim RY@Q 
neceflario 1ntra quadratum cadent ) erit 
\quoque differentia quadra orum , five 
(qzantira* E major, quam fic ditterentia, 
que inter figuram ci:culo circumſicriptam 
'& inſcriptam repecicur, ſed diffecentia nze 
{xdhuc major eſt, quam illa , qur inrer Cir» 
um, & nguram hanc inſc:ip:am exiſtir 3 
{quia igura circumſcripta majo: eit , quam 
uculus; quia hec ſemper ex hyp. inrecval- 
[0 AN a figura inſcripra ſejungitur , nec 
aquam majori, ſed aliquando minori in- 
:allo circulus ab cadem inſcripra figura 
:moyetur, ergo circulus figura circume 


[1rer circulum datum,% figuram inſcrip- 
'meſt minor quantitate propoſita E,quod 
lie 

| 

| PRroOBLEMA XL. 


ler data baſs conſtirurre priſmadate 


| firamid;,aut alters corpits refiiines 

| equale, 

jit data baſis A B C, ſuper qua oporte- 
a conſtituere priſma zquale pyramidi 


 PEFG, fit autem pyramidalis altitndo 


astertia DH,fa:que ficut baſis A 3 C ad 
&n pyramidis DEF, ita reciproce alti- 
rado 
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p:3 minor eft , ergo etiam differentia þ 


- 


4 Th. +5, 


Ce he Oe 
— 


_ ————— a  — 


124. Problemata, 


. Th.1231, 
6 Th.13ts 


s Th. 136, 


[-4 Pr.go. 


tudo D H ad altitudinem A L, Dico priſmz 
A BCL datz pyramidi efſe xquale; e& 
enim priſma hoc zquale pti\mati DEFH g, 
ſed priſma HEF eſt tertia pars priſmatis 
FEI 6,quia DI ſupponitur tripla ipfius DH, 
ſed & pyramis D GF Eeſt tertia parsejuſ. 


dem prilinaiis FEI c,ergo & priſma AICL 


eſt pyramidi DEFG fta&tum xquale, quod 
petebatur. 

Hinc !iquer 1, Q1omodo data alritudine 
1nvenirt debear bafts,ut in hac conſtitutum 
priſma Care p7ramidi zxquale fit, 

2, Quomodo c1icuuq;corport reftilineo 
AB CDEFaoui'c priima conſtitui pol. 
fir:dividoty: e:tim hoc in plures pyramides 
ſinguliſq'e pyramidibus xqualia prilmata 
modo jam tradito conſtituantur, 


PROBLEMA XLL. 
Pyram.di date plura priſmata eque 
alta inſcribcre , ita ut @ pyramidt 
aeficzant minord quantitate, quauis 
data. 
It pycamis AB CD, cui oporteat in- 
ſcribere zqualis altitudinis priſmara, ita 
ut hxc minori quantitate deficiant I pytas 
mide, quam fit quzvis quantitas propoſita 


E. Super baſi pyramidis 4B CD fiat priſma |\ 


Zquale ; ſive proxime minus quantiratl 
retilinezE d ; fitque ejus alcirudo AF, 
Deinde ad idem intervallum A F agantut 
plura plana parallela,quonſque totam py 
midis altitudinem adzquent, & in horum 
planorum interſetionibus F, H, L,conftitu- 


ancur priſmata GM, HN, LO que deorſum 1 


19: 


| 


& - 
r= 
$3 


= 
Aa 
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nz Jintta pyramidem cadant, ( quod ſemper 
of: {feri poreſt, cum pyramis verſus baſin 
emper latior fit ) Drco hec priſmara eſſe 
jilmata peiita, Fadem enim priſmara, 
8, Iuzex by 5m intra pyramidem exl- 
af. Juv: conrtinue;rroe extra pyratnidem In 
ow 17, 2,3 {ub iidem interſeftionibus, & 
og Jadem altitudine ; ernar hae prſmatca, ut 
[lquer,inter ſe xqualia a, addito ergo pril- « nef, 50, 
ne Jaate A CB F,quod bail 13ſfittit, quodque 
im Jzquale,aut proxime minus elt q\zam quan 
ttas E , erunt hac priſmata pyramidi cir» 
eo Jaumſcripta majora,quam piiſma'a eidem 
of. {yramidi inſcupta, eorumque exceſſus erit 
es {prima .4ABCF ; cum ergo hotum: priſma+ 
ita {tum partes multz ultra pyramidem promie 
neant,nec viciſſiny ſic uila pars pyramidis 
que non ab his priſmacbus occupetur, li- 
quet hzc priſmata circumſccipta efſe majo-+ 
ve Jupyramide, Quare erit excefſus pyramidis 
+ |\per omnia priſmata minor , quam ſit 
jiſma A BC EF, five quantitas E , quod 
xetebatur, 
PROBLEMA X LIL. 
| Unſeribere priſma cylind/0,quod ab hoe 
deficiat minori quaniitate , quavis 
in } data. 
ma |{t datus cyJindrus A B, cui oporteat in. 
ati | ſcribere priſma, quod a cylindro deficiat 
| F, |8igori quantitate,quam fit E.Sub altitudi- 
tur JA C, five D F fat priſma 2quele corpori 
72- {haut proxime minus 6, illiufque baſis ſit þ Pr. go, 
um }f6, & inſcribatur figura circulo HI K L 
JUNO, & eidem circulo circumſcribatur 
um Jura PAST Y, & ſuper hifce conftituan- 
ta wr 


” Th.1zr, 


Proble mata, 


tur priſmata ad alti-ydinem CA, Dira 
priſma in{criprum cfle pritma petitum.crig 

enim differenta ho:um p i:nacum 2qualig 
priſmar. DG 4, ergo i»:er cylindrum , & 
priſma 1 _<'1pivm mino! ect: vifferentia 
quam fir p1..ma D GG, live corpus E, quod 
petcoatur 


Prob X' M en uliimunm. De fyit 
pie ,mili condgtione con9 inſtribets 
Aa,cad:m raitone abſolves, 


£3 i #, 


LEGE, 
Ae 21, 11n.6, DHG, ib. 1, ult, CAB, p. 
41.1. 16 ptoportionales, p. 47, 1.13, 
M1: 9r. p.z+ !.:6 Def.38, Po 69. | 27, Del, 
38. 73. 1,39. AF, 


More. p. 21, 4 D:F. 26, p, v7, bD, 20, 2D, u1, p.4b,, 
P FE.+* DE i. 72.0,63- 0D. 3-p. 6440-019 
$8. cD. 58. "op 6. «D. 58. Pp. 737. « D. 54. ®. Fs, 6 Th, 


- Po ©'S. 
Ez. 6D 51 p. 88. c D, 60+ 4 D, Go. Þ. 91, Þ. E, 9g 
1,41,Þ. 112,54 D. 2%, 


136 Proble mata, 


o Th.1z r, 


tur priſmata ad altiiydinem C A, Dir 
priſma in{criprum cfle pritma petitum,;ctit 
enim a:fFerent:a ho.um p i:n-a.um Xqualis 
priſmar. Ds 4, ergO1:cr cylindrum , & 
priſma 1 <'1pivm mn! etl: + ciffecentia, 
quam fir pi..ma DG, five corpus E, quod 
Petcovatur 


Prob X' M a uliimun. De py'- 
wirde 1mili cond;tione 0x9 inſcribe 
Aa,cad;m raitone abſolves, 


TNTIS, 


LEGE, 
Ae 21, 110.6, DHG, ib. I, ult, CAB, p. 
41.1. 16 proportionales, p. 47. |.13, 
Aur. p.z6 1.16 Def.38, p. 69.1 27, Del. 
38. 53. 1,30. AF, 


More. p. 21. « D:F. 3@, p, v7. bD, 21. 2D, v1, p.3b, 
P k.+.1. 6. Th. 72. Þp. 62. eD. 43: Þ. 64. «D. 41.9. 
67. a D. $4.4D. 54. Þ. 723, cD, 58.e D. 58. p. 55.50. 
$8-cD. 58.z.76. 4 D. 58. p. 9". «D. 54- a, 6 Th. 
7”, c Th, Qt. p* XS, A 65.P. A eD. 60. p. _— 
Ez, 6D $1 p 88. c D. 60.4 D, GC, P. Yr, Þ, £.4 
1,31,p. 112,54 Ds 25, 
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